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vas® A lingua latina, quafi inuidiofa 
de cuftode, ò gelofa fecretaria delle 
Scienze, fa il poffibile , accioche 
niuno fia ammeffo alla cogmitio- 
AA » mediquelle [enza il fuo mezo. 
Quefto perfettamente è conofciuto da ciafcuno; 
> anco mediocremente Verfato nelle fcrenze Scola= 
friche; pofciache ella ha prefo' tanto poffeffo in 
quelle, che non perneeste , che i termini fcientifici 
fi poffano efprimere fe non con vocaboli di ella 
ffeffa,i quali termini fe fi pate(fero tra/portare in 
linguaggio materno , ogni mecanico artefice po- 
srebbe apprendere la Filofoha, Metafifica &c. 
Anco nelle fcienze Matematiche queffo medefi. 
mo amuerato ; de quali fe bene fono collocate fo- 
pra il Trono di maffima certezza nel fupremo 
grado dell’euidenza , dedotte da principij mani- 
feftifimi, Afpomi, Pronunciati, & altre propofi- 
tions per fe note, non poffono effere imparete da 
quelli, a benche d'ingegno per/picace, È acuto, li 
quale 
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quali fono priui della lingua latina, nella quale 
vengono fpiegate. Aqueffo bebbero riguardo li 
nori anteceffori, li quali sraslatorono lopere d’- 
Euclide in Italiano, ma effendo elle frate confu- 
mate dal tempo bò io riffampati li fei-primi..Li> 
bri d’Euchde in'vna forma , che farà nuoua in 
quefta linzua, conefpofitioni alquanto diverfe; 
dalteffo sà fine di accomodare più facilmente ti 
Sentimenti del’ Autore alla capacità de? Pringi- 
te | pianti , a*quali penfo di gionare grandememe, 
| acciò più fpedita, e fruttuofamente imbeuano 
| sutti li fondamenti dell’ Agrimenfura , Afrono- 
I mia, Architettura Cime, e Militare , \Altime- 
via, © altri. Quefti dedicoalle SS.VV, Muftrijs. 
e loro faccio bumile riuerenza.. 
Di Camera l3, Marzo 1651. 


Delle SS. VV. Muftrifs. 


Deyoti/s. Seru. e Suddito 


F.Gio. Ricci Carm.Publico Matematico. 
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De gli Elementi d’ Euclide, 
DEFINITIONI. | 


We Zut0, è vna cofa, che mella 
, quantità « continua ba! pofitio= 
SE ne,ma non ba parti. 

Linea, è la ffrada, che fa il 

punto, mouene IT 

Nella linea , altre cofe non fi trouano, che $ 
punti. I 
Retta , diceft quella linea, che può rappre- i 
fenterfi tuttain n punto. 

Superf ice, did rada, Cn la linea, mo- 
uenci lofi o 7IKV [YAKE 
Nelle fuperficie , altre bn non fi trogano , 
che le linee . 


Piana , dicefi quel! Na fuperficie, che può rap- 
prefentarfi tutta în una linea vetta. 


Angolo piano , diceft ’inchinatione di due lie 
neespoffe in un piano;mentre fi toccano in va (N, 
punto,in modo che, prolonzate oltre quel pun- iL, 

A te I 














2 LIBRO 
to, mon tornino vicendeuolmente le medefime, 
Due linee AB, BC fi toccano nel A 

punto B con quelta fegge , che 
prolungandofi AB, non diuenti 
BC. Si concepifce ia inchinatio- 
me, che hanno frà di loro le due 
linee AB,BC,f{o:to nome di an. 





golc piano; € fi dice , l'angolo G 
ABC. 

9 Rettilineo, dicefi, l'angolo piano di due li- 
nes rette. 


10 Sc vnalinea retta ffando foura n altra fè 
gli angoli dalle bande vguali; fi dicono gli 
angoli retti ;‘eda-fouraffante linea, fi chia- 
ma perpendicolare alla foggetta . 

Stando EB foura CD, fà gli angoli E; 
EBC,EBD frà di loro eguali. $i 
concepifcono gli angoli, EBC, 
EBD fotto nome di angoli ret- SA 
ti; &la EBfotro nome di per: C Bb D 
pendicolare alla CD,the'glié . 
foggettazonde fi dicono,l’angolo retto EBC;lan= 
golo retto EBD; & la linca EB perpendicolareà 
CD. 

11 Otsfo,dicefi, ’anzolo maggiore del retto , 

12 «Acuto, dicefi,l’anzolo minore delretto . 

L'angolo ABC e maggiore del retto EBC ; & fi dice 


Vaugolo orafo ADCa 


k Lan» 


A 






































PRIMO, 3 

L'ango! lo ABD, è è minore delretto EBD : & fi dice 
l'angolo acuto ABD. 

13 Termine , fi dice sl confine , oltre il quale al. 
cuna cofa non fi ffende . 

14 Figure,è vna cofa, che da vno,ò più termini 
d'ogni intorno fi rinchiusa de . 

15 Circolo, è vna figura piana terminata da 

- na fola linea , che fi Spata circonferenza; 
alla quale , quante linee rette fi conducono da 
mn punto,che è dentro la figura, tutte fono frà 
di loro eguali, e fi dicono raggi del cittole : 

16 Eguel punto, fi dice, centro. 

17 Diametro , dicefi quelledinea retta, che paf- 
fando per il centro/del circolo, è terminata 
dalla circonferenza . 

13 Sa micire ui fono le figure , lle quali reffa 
dinifo il circolo dal diametro. 


La hs vura ABCDE è terminata da vna foja linea 
30 DE, talmente conftituita ; 
CRE dal punto A,che é si nitro 
la figura, quante linee rette a Peli DE 
quella fi conducono A AB, AO, nA 


AD, AE; fono tutte fra d lo BI Cna 
ro eguali, La figura ABCDE, Quid 
fi chiama circolo: la linca B- Pr 
CDE,circonferenza i le lince 
Ab ,AC,AD,AEyra gi sil punto A, centrosla lis 
A 2 nea 





cs 








a LIBRO 
nea retta BAD, diametro : le fisure ABCD, AB> 
EC, femicircoli. 

10 Rettelince,fi dicono,le figure,che fono termi- 
nate da linee rette. Quefte linee vette fi chia- 
mano lati. 

20 Tralefigure rettelinee , triangoli fi dicono 
quelle, che fono di tre lati. 

21 Quadrangoli, di quattro. 

22 Polizoni , di piùlati. 

23 Tralitriangoli, equilatero, dicefi quello, 

| che ba trè lati vguali . 
| 24. Ifofcele, che ba due lati eguali . 
DA 25 Scaleno, che batutti trè i lavi difezuali . 
26 Rettangolo, che bà vn angolo retto. E nel 
«triangolo rettangolo, il lato, che ft oppone 
all'anzolo retto , fi dice , Ipotenufa.. 
27 Ottufianzolo ,queltriangolo , che ba vn-an- 
golo ottufo . 
29 Acutangolo, che ba tutti gli angoli acuti. 
29 Trali Quadranzoli, quadrato, dicefi equi- 
latero, e rettangolo ; cioè quello , che ba tut- 
I ti i lati eguali, e tutti gli angoli retti . 
30 Quadri longo, ilrettangolo non equilatero. 
31 Rombo, equilatero non rettangolo 


32 Rom- 




































PE x IM O, $ 

32 Rombo: ul che non effendo equilate- 
ro, ne rettangolo, ba i lati, e ghi sMiroti oppofté 
eguali > 

33 Trapetij fi dicono, lirimanenti figure qua- 
dy 479 goli o 

44 P iralito: fi dicono due linee rette, cheffante 
do nel medefimo piano ; e prolungandofi dall’ 
vna banda , e dalP'altra minfinito , nen.cone 
corrono . 

Le duelinee rette A, B fono police in A e 
vDipiano con quelta lepge,che pro. Db 
lungandofi dall’vna, ò > dall’ altra 
parte in infinito, nonconcorrono mai. Si concee 
pifcono le due linee A,.B fotto nome di parallele; 
e fi dicono, le parallele A, B. 

35 Parallelogrammo, è vna figura quadrango» 

la, della quale gli oppoffi lati fono parallele. 

36 Dian (A del parallelogr ‘ammo , fi dice vana 

linca retta, condotta per é punti degli angol$ 


oppofti . 


de 


















LIBRO 
Poftulati, ouero Dimande. 


I H Ati, è propofti due punti, fi dimanda , 
A di poter condurre per effi ‘vna linea 
vetta » 

% Data,ò propoffa ‘vna linea vetta prolunzarla. 

3 Dati, ò propoffi due punti dall'uno di loro, 
che fia centro, condurre per l’altro la circon- 
ferenza del circolo. 

4 Data, ò propoffa vnacofa, pigliarein effa 

$ | qualfiuoglia, punto ò linea retta . 

5 Propoffa vna cofa, ripigliarla. 

6 Propoffe due cofe, fouraporle Pruna all'altra. 


SERA RO: 5 
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PRIMO, 
Affiomi, ouero communi fentenze . 


: (VE due Soa eguali ad vna medefima 
3 fono EZALTE, frà di loro . 
B Ditrè cofe, fela prima è maggiore della fe- IN 
conda , & la feconda è vguale allaterza; la 
prima è maggiore della terza . 
> Selaprima è minove della feconda ,& la fe- 
conda è vguale alla terza ; la prima è minore 
dell'a terza . | 
| d Selaprimaè maggiore della feconda, & la fe= 
conda della terza; la prima è maggiore della 
| LETZA è 
| eSelaprimaè minore della feconda, & la fecon= 
de della terza;la prima è minore della terza . 
2 Scallamedefima cofa, onero è cofe vomali fi 
| argiungono altre cofe vguali, ouero communi; 
| le compoffe fi ono eguali, 
| 3 Se dalla medefima cofa, ouero da cofe vguali 
fi levano altre cofe ‘usuali , ouero communi; le 
rimanenti fono egtsali. 
4 Seàcofe difeguali aggiungono le cofe vgua- | 
li,ò communi , le compoffe fono difegualis le id 
di, 4 GO 


































3) LIBRO 

compoffa della maggiore, maggiore ; e la come 
poffa della minore, minore . | 

B Sealle cofe difertali s° aggiungono altre cofe 

difeguali, alla maggiore la maggiore, alla imi- 


ea 


MEL 


nere la minore; le compofte fono difeguali ; la 
compofta delle maggiori, maggiore; & la com- 
poffa delle minori, minore . 

5 Se dalle cofe difeguali fileuanole cofevguali, 

A ò communî le rimanenti fono difeguali ; la vi- 

| manente dalla maggiore , maggiore; ©&lari- 

| manente dalla minore, minore. 

B Se dalle cofe difeguali fi lenano altre cole di. 

dI | feguali, dalla maggiore la minore, e dalla mi- 

nore la maggiore, le rimanenti fono difezzali; 
la rimanente dalla maggiore , maggiore ; &la 
rimanente dalla minore, minore. . 

6 Lecofe, che fono doppie della imedefima,ò dele 
le vguals fono eguali; ouero fono la medefima . 

7 Lecofe, che fonola metadellamedefima, ò 
delle vguali, fono eguali ; omero fono la mede- 
defima . 

8 Le cofe, che fi adattano, fono eguali. 

9 Il compoffo è maggiore di qualfinoglia fuo 
componense 


10 Due 











PRIMO. 9 

10 Due linee rette non vincbiudono figura . 

11 Ilcompoffo è vguale è tutti li fuoi comPo= 
nenti. 

12 Tuttigli angoli retti fono eguali fra di loro. 

13 Quando due linee rette fanno angolo in vn 
punto; prolungate fi tagliano in quel medefi- 
mo punto. 

14 Quando fi adattano i termini di due co fe pia- 
ne, fi adattano le medefime . 

B Elconuerfamente, quando fi adattano due C0= 
fe piane ; fi adattano i fuot termini . 

15 Se-vnalinearetta concorre advna d le pa- 
vallele ; concorre ancora alle altre. el 

16 La cofaè come fi dice ; quando în altro modo 

non può effere . 
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rò LIBRO 
Problema Primo. Propofitione Prima. 


a Ata vna linea retta terminataz fare foure 
7 di quella ‘vntriangolo equilatero è 





Data la retta A, B. 
Bilogna fare il triangolo equilate. 
fo A BC. \ 





Operatione , 


port. 3. I Dal centro A per Bfi conduca lacirconfe» 
1 renzaBb0o. 


Po. 3. | Dal centro B per A fi conduca la circonfee 
renza AC, 


Si conducano le rette C A,CB. 
Dico, che iltriangolo A BC è equilatero, 


pot. Io 


| Dimofiratione , 

def.1g. I raggi AB, AC fono eguali; 
def.15. I raggi BA, BC fono eguali. 
aff. 1, Hati AC, BC fonoeguali, 
def.23. | Dunque ileriangolo A BE è equilatero, 


A Pro 

































PRIMO. 
Probl. 2. Prop. 2. 


"At un punto, © ana linea rettascondurie 
? dal punto vn altra linea vetta eguale » 





Dato il punto A. 

Data la retta BC. — 

Bifogna condurre A E eguale 
à BC. 








| Operazione » 


poll. t. ySi conduca la retta BA, 
prop.1. ! Si faccia il triangolo equilatero ABD, 
poft. 3. Dal centro B per € fi conduca la citcotts 
| ferenza CE. | 
poft.2. {Si prolunghi D B fino è quefta circonfée 
O renza inÈ. | | 
i poA3. | Dal centro D pet E fi conduca la circoria 7 
 ferenza EF. | 
poft. 2. \si prolunghi A Dfino à quefta circontîe» 
| renzainf. | — 
Dico, che A F, BC fono eguali è 


| Dimoftratione . 
def. 15: |I raggi DF, DE foto eguali. 
def. 23. Ìiatt DA, DBEfoncegguali. 
af}-3. ! Le rimanentilinee A F, B È fono eguali. 
i 


def 154 VIraggi BC, DE fonceguali. 
af... | Dunque A F,BC fongeguali, 


é 


Pigs 




















LIBRO 













Probl. 3. Prop.3. 


Î Ate due lince rette difeguali; tagliare dal- 
0 Ta maggiore vna portione vguale alla mi- 
nore . 


Date due lirce rette A B mag» 
giore, € minore. 

Bifogna tagliare A E vguale è 

C 





Operatione + 


prod. 2. 


Dal punto A fi conduca A D egualeà C. } 
poft.3. 4D 


Dal centro A_per Dfi conducala circon» 
ferenza DE, 
i Dico, che A E è vgualeà C, > 


P FISC eran 


DimoSlratione) 


ati) I ro. 


def,15. {Iraggi AE, A Dfonoeguali» 
o! Î Si é condotta A Deguale aC, 
affi xx ‘Dunque A Eéegualeà C, 























PRIMO, 


Teorema Primo Prop. 4. 
E in due triangoli due lati fono eguali % due 
lati ad vno ad uno,e gli angoli comprefi fo- 
noeguali, a anîcta le bafi, Beli triangoli fono 
eguali; y e gli altri due angoli fono eguali è gli dà 
altri due angoli ad ‘uno ad uno , che fi opponza- 
no dilati eguali: d'e prolongandofi i lati egua- 
li, gli angoli fotto le bafi fono eguali. 
A 


D 


Nei duetriangoli ABC, 
DEF. 

Jlati AB,DE fonoeguali, 

| Ilati AC, DEfono eguali. 

Gli angoli A; D fonoe- 
guali. 

Tlati eguali prolongati fo- 
no ACG, DEH, 

Dico, chele bali CB, FE 

Che ì triangoli ABC, DEF, 

Che gli angoli B, &, L i 
egliangoli ACB, DFE, * fono cguali . 

Et che gli angoli BUG, EFHJ 





Preparatione, 


of, c lipunti A, DI 
D/6. ls; fourapongono 3 le rette AG, DH. 

è gliangoli A, D. 
Di. 








PEREEGDAA 









LIBRO 


Dimoftratione è 


43.16, Si adattano | A D 
punti CE; ale 
trimenti . fa- 
FIBSR O jatì 

s DE di- 
tI con B° 
tro la fuppo. C 


i 
i 
fitio 
af16. | PRE G 
| 
(ER 
È 
|, 
LI 





Si adattano le 

lince AB, D E; altrimenti farannogli 
angoli A , D difeguali, controla {up* 
pofitio nel 

t adattano. Budgi B,E; altrimenti fae 
ranno ilati AB, DE dilfeguali cono | 
da IPROIABRE i 


aft.16. 


SII 


8}. 16 

Pia re tre c Biii pic pn la sola con: 
tro l'all. Io, 

li triangoli ARC, DEE; 

fsliangol B,E, 

deli angoli ACB, DEE, 

Coli angoli BOG,EFH., 

all:8, Dunque ! le bai € B.FfE 

ef 8, ERI ABC, DEFÎ 

81.8. pelli i angoli BÈ ur eguali a 

Ù) gli angoli ACR, DEF 


D 


;j adattano 


i AC 
473. |Egli a angoli BCG, EFH> 


Teo» 



















PRIMO, 
Theor., 2. Prop. 5. 


| Eltriangolo Ifofcele a gli angoli foura la 
bafe fono eguali, 8 e prolongandofi i la- 

ti loud gli angoli lotto la bafe fono eguali. | 
i L' Ho'cele ABC DEA AB,AC A A | 


ì eguali, 
î Dico, che gli angoli B, € fono 
l eguali. 


È E che. prolongandofii lati egua- Bb Gc B 
ì li, gliangoli fotto la bafe BC 
fono eguali, 


Preparatione. 
i pofl.ss  {Siripiglila medefima figura ABC,ACB} 


Dimoftratione . 


Li due triangoli ABC, ACB hanno 
ila AB, AC» 
ilari AC, AB È che fono eguali + 

je gli angoli A, A) 

ì prop.4. y. LOUAGIE! gli angol1B, C fono eguali, 

ì prop.4,.{ E prolongandofi i lati eguali , gli angoli 
| | fotto la bafe BC fonoeguali, 


— è =} 
— i fe ati no fo 


Corollario, 

Per mica dimoftratione è manifelto, che iltriane i 
golo equilatero è ancora equiangolo, 

Teor- 








LIBRO, 












Teor. 3. Prop. 6 


=" rcosticeaee 


E in n trianzolo due angoli fono eguali , 
a} ancorai lati, che gli fi oppongono, fono | 


eguali ° 

A A Il triangolo ABChèà due ane | 
goli B,C eguali. 

A Dico, che ilati AB, AC fono 

[LS È eguali, 


Bu Gc 


Preparatione, 


3 RISI la medefima figura ABC, ACB. 
| Sifouraponga BC à CB, 


Ss 


P o Go 


Dimofiratione; 


menti faranno gliangoli, B, C dife- 
grimali » contro la fumpofitione, 
iadattano ilari ABLAC: 

siei lati AB, AC fonoeguali. 


all 14, 


so | 
aft.16. pi adattano i triangoli ABC, ACB; altri. 
afl. da ID 

















PRIMO, 


Teor.4. Prop 7. 


È 4 tano,e 4 lati dalle medefime bande fono 
eguali ; le cime fono nel medefimo punto + 


| Quefta verfione fpiega afferimatamentela negatina di 
| Euclideiîn quejto luogo, 

Il.Theorema prefente in Euclide vtile folo per il 
fepuente : nella noftra verfione éinutile, dimo» 
Rrandoli il (eguente pet altra ftrada . Anzi dalla 
dimofiratione, che noi habbiamo fatta peril fe= 
guente Teorema,rifelta la cognitione del prefen» 
te, poiche i due triangoli, che fi prapongono nel 
prefente, hanno ilatieguali;e nei feguente fi di. 
molîrerà, che hanno eguali quegli angoli ; che fi 
oppongona a i lati eguali; & hanno eguali quegli 
angoli, che fono comprefì da i lati eguali. Onde 

adatrandofile bafi, &ilatiegualì; fi adattaragno 
j triangoli, perle cofe dimoftrate nella prop.4. & 
fi adattaranno le ancora cime j ouero faranno ael 
medefimo punto, perl’afi. 14.8 come li È pro= 


mal, 
POLO PI 


xy due triangoli fourapoffi fele bafi fi adat- 


Dod Sy We 








LIBRO 


Teor. 5. Prop.8. 
\ E di-due triangoli i lati fonoeguali è i lati 
aduno ad uno fono ancora eguali gli an- 
goli oppofti 4 i lati eguali 
ò LI Ò S 


A K> | 


A Al 
di RAI SÙ 


D 
| Idue triangoli ABC, DEF hanno 
| i lati AB, DE; 

ilatiAC,DES eguali, 

ilati BC, pipi 
Dico, che gliangoli A; D, fono eguali... 

ei 
ci punti B, E. 
poft.c. Sì fourapongan3 i i lati eguali BC,EF. 
tiltriangolo EDFallo 
fpatio fotto BC, 


poft.1. Ls; conducala retta DA, 
| j Dimoftrazione, 
def24, | Itriangoli BAD, CAD fono Ifofceli; 
| rop.s af Nel eri ing BAD? (arno ii 
I all: LZ, i Nelt tria ng CAD 5 5: 54 
af}. | Dunque ne i triangoli ABCO, DEF gli an- 
Po goli compolti ; ò rimanenti A, D fono 


CD {K 
Tua 


1ali e 


E 


Pro. 











PRIMO. 


Probl. 4. Prop. 9. 


Ato vn angolo rettilineo ; compartirlo in 
1) due angoli eguali . 
Dato l’angolo rettilineo ABC. 
ogna compartirlo in due angoli 
ABE, EBCeguali. 
Ai 
Operatione , 


poR4. | Nella retta BA fi pigli vn È 
pie A. 
prop. 3.|Sitagli BDegualeà BA. { 
pot 1I.jSi con la retta AE i 
rop.1. i Sifaccia iltriangolo equilatero ADE, 
ORE. i Si conducala retta BE. 


.| Dico,che gli ang, ABE, EBC fono eguali, 
Dimofiratione, 


I triangoli DBE, ABE, oltre il lato com 
d. ‘mune BE, hanno lati AB, DBeguali. 

def. 23.° E fonole bali AE, DE parimente eguali: 

prop.$. i Dunque gli ang, ABE, EBD fonoeguali. 


ner TESO Panna Mereto amica Creo agora RT 




























A AI) RAZR 


IBRO 
Probl. 5. prop. ro. 


{eda vna lincaretta ; compar- È 


LS 








? tirla în due linee “veuali. & 
Data ia linea tetta AB, AUD dB 
Bifogua compartirla in due lince AD, 

BO eguali. 
Operatione ; 


? 


prop.i. jso opta BA fifaccia il triangolo equilatero 


prop.9. I si im 06 l'angolo ACBindue ACD, 
BCD eguali. { 
Dico, che AD, DB fono eguali, 


aa 


Dimofiratione , 


mune CD,hanno i lati CA, CB eguali; 
E gli angoli comprefi ACD,BCD fono 
eguali. 


prop.4a | Dunquele bali AD, BD fono eguali . 


Le 
i 


| 
def.23. icivosol CAD, CRD, oltre il lato come 


















PRIMO. 
Probl. 6. Prop. 11. 


Se Ata vnalinea retta , edin (i vin puntoz 
dr la perpendic alare 





AE 


E 
ra retta AB, IN 
Dato il punto C. LI 
Bifogna alzare la perpendicolare | ALE 

CE. D B 
Operazione < 


polt.4. [N Vella retta AB fi pigli vnalrro punto A, 
prop.3. | Sitagli CD vgualeà CA, 
prop.t. | Si faccia foura DA il triangolo equilate. 
ro DAE. 
pof.1. «Siconduce CE, 
t Dico, che C E è perpendicolarcad A B, 


Dimoftratione . 


{Iduetriangoli CEA, CED;oltreJl lato CE 

$ è communchannoilaciCA, CD, eguali, 
def. Li. E lebafi A E, DE fono eguali ; 

prop.8. | Gli angoli dallebande EC A, ECD [o- 

no eguali. 


def.10, | Dunque CE è perpendicolaread AB. 


B3 

















E n 


LIBRO 





° Probl:7. Prop. 12. 


w Atdvna linea retta, vn pumo fuori di 
o effas mandar giù la perpendicolare 





Data la linea retta A B; 
Dato il punto C. 
Bifogna mandar giù la 


] ì 
perpendicolare CE, Veio 
Operatione e RIA 


poft. 4. | Nello fpatio fotto AB.fi pigli va punto D. 

po/l.3- a Dalcentro C per D fi conduca la circone 
| ferenza DE A. 

prop. to] Compartafi AE in due AF, FE vguali, | 

poft.1. ,Siconduca € È. 

Bico, che C F è perpendicolare ad A B. 





l Preparatione. 
por. 1. ! Si conducano le rette C A, C Es 


PAPERE ‘ 
i ItriangoliFC A, FCE, oltre il lato FC 
commune, hanno i lati FA, FE, eguali. 
def.15. | E le bali CA, CE fonoeguali. 
prep. 8.' Gli snigoli dall bande CFA, CFE fono 


def.10. Ipoizle CE è perpendicolaread A B. 
Teors. 












PRIMO. 
Teor. 6, Prop. 13. 


€ Tandovna linca retta foura n altra ; gli 
a? angolidalle bande congiunti fono eguali è 
i i 
GUE VELI 





Stando AB foura CD, fà glian» E 





| goli dalle bande ABC, ABD. À, 

| Dico, che gli angoli ABC, ABD 

|: congiunti fono eguali à due dI doni LAM 
retti. C Bb D 


DimoStratione 


| def.10. joe A B è perpendicolareà CD; è manie 
felto ,chegliangoli ABC, ABD fono 
due retti. 





Preparatione. 


prop.11}Se A Bnoné perpendicolare;fi alzi la pet- 
Î pendicolare BE. 


| Dimoflratione » 





afl.14 Gli angoli ABC, ABD'congiunti fi adat- 

tano alli due retti congiunti EBC,E BD. 

4.6, Dunque gli angoli ABC, ABDcongiunti 
+ fonoeguali àdueretti. 

_ _B4 Theo 






















LIBRO 
Teor. 7. Prop. 14. 


9 E adon punto d'una linea retda gli anzoli 

td rettilinei dalle bande fono eguali è due 
vetti; banno i termini nen communi nella 
medefima linea retta » 





Gli angoli ABC , ABD fono A 
i eguali à due retti, 1 
DI Dico, clie CBD c linea rete 





| ta, 
| Inftanza. 
Non è CED linea retta ; ma CBE o 
| Rifpo/la. 
frop.13 Gli angoli ABC, ABE faranno eguali è 
I due retti. 
{ |Gliangoli ABC, ABDfono eguali à due 


rettì ; 
aff.12. lei angoli ABC, ABE faranno egualià 
gli angoli ABC, ABD; contro l’afl.g. 
aff.16. | Dunque CED è linca retta. 















PRIMO: 


Teor. 8. Prop. 15. 





Ecandofi due linee rette; fanno gli angoli 
il a allacimaeguali. 


Segandofi due rette AB, CD A 
nel punto È , fanno gli ango» 
li alia cima AED,CEB. 

Bico che gli angoli AED, 
CEB fono eguali. D 









Dimoftratione. 
E è 


prop.13 Si 10601] AES, AEC fono eguali à due 
retti. 


prop.13 | Gli angoli AEC, CEB fono eguali a due 
retti j 
af.L. lai angoli AED, AEC fonoegualià gli 
ango iAEC,CEB: 


| 4836 | Dunque s leuando l’angolo AEC come 
Î mune si rimanenti angoli AED, CES 
| fono-eguali. 
Corollary . 
x Per quefta dimoftratione è manifefto , che due 
linee rette, fegandofi, fanno quattro angoliegua» 
li àquattroretti, 
2 Eche, quanti angoli fono intorno al medefimo 
punto,in vn medefimo piano, tutti fono eguali è 
quattro retti, 











LIBRO 
Teor. 9. Prop.16. 
Wy Rolongandofi vn.lato del triangolo ; fi fal 
Ì angolo eflerno maggiore di ciafcuno de gl 
interni eppoffi . 


| A 
Iltriangolo è ABC A 
Il lato prolongato BCD gato 


TX. Ù Li IR) I È 
Dico,che l'angolo efter. 
no ACD e maggiore 
i CE E 


I? an solo interno 
eppoito A; 
| ( 


E: dell’angolo interno cppolto A BC. 












Preparatione. i 
prop.10. iSicomparta CAindue CE, EA eguali. 
polt.1 2. !Sì conduca, e prolunghi BEF. 
prop. 3. Si tagli EF eguale è BE. 
pot. 2. | Si prolanghi AC in G. 

Dimoftratione . 

i Itriangoli AEB; CEF hannoilati, — 
prop.15. le gli angoli comprefi AEB,CEF eguali 
prop.4y | Gli angoli A; EC fono eguali . 
aff.9. °° }L'angolo ACD è maggiore dell'ang.ECF 
aff 1. g ! Dunquel’angolo ACD è maggiore dell” 

| angolo A. ti 

| Per le medefime ragioni fi prouarà, che 1° 

ang.BCG è maggiore dell'angolo ABC» 
prop.15. Gliang.ACD BUG alla cima fono eguali. 
all. 1.8 È Danque Pangolo ACD è maggiore dell’= 
angolo ABC, 





I Teo 












PRIMO. 29 
Teor.io. Prop. 17. 


3 N Ve apgoli del triangolo fono minori di due 
E soifg 


À 
Il triangolo è ABC 


I Dico, che due angolì A) ACBlos 
no minori di due retti. 


Preparatione ; È av 


poft. 2, {Siprolonghi BCinl. 


Dimofiratione» 


| 
| propio. I L'ansolo A interno oppolte è miriote 
I dell'angolo ACI efterno, 
af: 4. | E coagiuoto l'angolo ACB commune 
gliangoli A, ACB fono minori de- 
gliangoli ACI, AC. 
prop.13: ‘Gli angoli ACI; "ACB fono eguali 3 
due retti. a vialetet" 
8.17 ! Donque gli angoli A, ACB fono mie 
nori di due retti. 


Diabi= bt DA; 
PISTE 
REPTENIENE 


















LIBRO 


Teor.i1. Prop.18. 


gli angoli maggiori » 


Piva È À 
Nel triangolo A BC il lato 
AC è maggiore del lato 
A B. i 
Bico che l'angolo ABC è i 


d Ti 


A Ilati maggiori del triangolo fi opponzono 


maggiore dell’angolo C. 
Pycparatione. 


| 
prop.3. |Sitagli AD. egualead AB. | 
polt, 1. i conduca BD. 


| Dimoftratione è 


af. 4. | Nell’ Ilofcele ABD l'angolo ABC è 
maggiore dell’angolo ABD. 
prop.;.4' Gli angoli ABD, A DB fono eguali. 
prop.16.| Neltriang. CDB, l’ang.ADB efterno è 
maggiore dell’ang. C interno oppofîo. 
aff.1.9 È Dunque angolo ABC è maggiore dell’ 
angolo C+ 


Teoti 





n 
» 


4 Pr 


dl 
o 
Chi 
m 
- 
Veri ie 
È gg 
“ 
cen 
e, 


fam af 


| 
è 
d 
»’ 


Rif; 


da 


” 


In/fzno 
alsib 
giore di AB; ma minore; 
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i 
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LIBRO 


Teor, 13, Prop. 20. 


D Ve lati del trianzolo fono maggiori del ri- 


MANenie » 


Hi triangolo è ABC. 
Dico che due lav: BAC, fono mag. 


giori del rimanente BC. A 
Pi Y ;0 Ò : 
Preparatione, 5 i; 


Gi prolunghi BA in D. 
Sitagli AD eguale ad AC,} 
Si conduca CD. n. 


Dimoftratione , 


allig. *L'angolo BCD è meggiore dell’ angolo 
ACD.  - 
prop sia: Nell IHofcele ACD l'angolo ACD é 
vgvale all'angolo D. 

al,1 8 | L'angolo BCD è maggiore dell’ancolo DI 
prop.19 | li lato BD èé maggiore del lato BC. 

"+ I Leretre AC, ADfonoeguali. 

af. 2.4. Aggiungendo BA, commune sBAC,BD 
ì i fonoeguali. 

af.1.8 ' Dunque due lati BAC foné maggiori del 
| rimanente BE, 
Teo» 































lima due tria 


dig 7 5°ò i ALIA, - } . 
ci poi DIA no 794 minori de s lati 
delPeff 10: AB marconte GA TONI T MASOINL2 
p& [6 CI 54 3 (8 #97 COLE ANE + M4£, 0297 
neri a &- 
Itria cOil {ou rapoiti fono AB. A: 





ico, che i lati BDC fono mi. y DLC ns 
nori de i lati BAC 7 N 

E che Ì’ angoli io BDC é nag giore 6 RT 
delangolo A, 


Preparatione. 
oft,2, {Siprolunghi BD fino ad ACinE, 
Po, p 6 


Dimofiratione . 
ato DC è minore dei jati DEC 
g;ungenio Bi Dcommone. 
ti BDC fono i nori deilati BEC. + 


ie. arimentei lati BEC {i prouaranno inì- 
noridei lai BAC, 

«1° DI » v* ® . = 

4/f,1,4 l'Drbgue lati BDC fono minori de i lati 


prop.16. Peso EDO Amazgioro dell’ane. BEC. 

prop.46 è L’ango EC è maggi iore-dell’ angolo 2 

af,1.3  Dangoe Bassohe BDC è magoi 
angolo À., 


(0) 
Lai 
e 
r 
Lola 
mm 
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LIBRO 
Probl. 8. Prop. 22, 


“Ate tre linee rette terminate,cò porle în vn 
trianzolosma bifogna,che pre fe due di lo- 


ro fiano fempre maggiori della rimanente . 


Date tre linee ret 
te AB, BC, CD. 

Bifogna comporre 
il triangolo 
EBC contenu 
to dalle date Il 


NeG 


Poi. 3. 
pos. 3» 
poli, L. 


def.1%. 
def.15+ 


af. 16, 






Operatione , 
| Dal centro B per A fi conduca la circon 
ferenza AE. 

i Dal centro C per D fi conduca la circon- 
ferenza DE. 

; Si conducano le rette BEC. 


i Dico che BEC è iltriangolo contenuto | 


da lle date linee. 
Î Dimofiratione, 
I raggi BA, BE fono eguali. 
| I raggi CD, CE fono eguali: 
Dunque il triarigolo EBT è contenuto 
dalle date linee. 
E bifogna,che due delletre linee dace, fize 
I nofempremaggioridellarimanencesal- 
trimenti fi farà il triang. EBC, nelqua» 
le due lati non fatanno maggior deiri» 
manente, contro ia prop: 29. 


Fro. 


Di 








| 
























PRIMO. 33 
Probl. 9. Prop. 23. 
Ari vn angolorettilineo, vnaretta , € VI 
_H punto nella medefima; fare foura la ret- 
ta ,e nel punto vn’altr'angolo eguale. 


Dato l'angolo rettilineo 


D 
A, A ni 
Data la retta.DH, i 
Dato il punto D, 
Bifogna fare l'angolo D 
eguale all'angolo A. a 
Bi? L L 
di G 4 


Operatione . 
poft.a. | Nelle rette , che s‘inchinano all'angolo A 
fl prendano due punti B, C, 
pot.t | SI conduca la retta BC. 
prop.33 | Le linee del triangolo ABC fi compon» 
gano ina vyn ito triangolo DEF; 
Si che riefeas-f Mau AC, DF5 
ca lefca= }; lati AB, DEC eguali. + 
tlebaG BC,EFò 
Dico, che gli angoli A, Dfano eguali. 


| 
| 
| 


Dimoftratione, 


» prop.r0 L'operatione può farfi, perche due qua I 


voglia lati del triangolo ABC fono 
maggiori del rimanente. 
Î pri. Dungue gliangoli A,D, fono eguali, 
C Teo 








LIBRO 
Teor. 15. Prop. 24. 


Vando in due triangoli attorno 2 due an- 
O goli difeguali fono i lati eguali le baft 
fono difeguali; &è magziore la + bo bali 
all’ anzolo maggiore. 


I due triangoli fono 
ABC,DEE. 

L'atigolo BAC è mag» - 
giore dell’ angolo Db. 


è» DE 
3 De) fono eguali. { 


Dico, che labafe BC è m: aggiore della bafe ER 


Preparatione f 


prop. go gr All’angolo D fi faccia eguale |P angolo 


3, 
prop 3. Fei uni AG eguale à DE, cuero ad AC.T 
poll.ze 4 Si conduca BG, i 
i Dimoftratione . 
prop.s31 Se il triano, AtGBceafea dentro al triane 
{°° gelo ACB\ ilati ACB fono maggiori 
i deiîlatt A 165; ° i 
403, +Leuando AC AG eguali ; BC refta mag» 
[ giore di BG, 
Pres 

















PRIMO, 
Preparatione . 


polt.i. | Se il triangolo AGB non calca dentroal 
triangolo ACB, ficonduca GC, 


Dimoftratione , 


AGC 
prop.s.a | Nell I'Atofcele ACG l’ang. AGC è vgua= 
le all’ap IN ACG... 
aff- 9. |L'angolo ACG è maggiore dell’ angolo 
BUG 
alf.1.8 *L'angolo BEC è maggiore dell angolo 
BUG; 
prop.19. È Nel triangolo BGC la bafe BC é mag» 
I giore della bafe BG, 
i pIlati, el ‘angolo BAG fonoegualiàila» 
ti, &all’angolo ED; 
prop. qual La bale BG è vguale alla bafe EF. 
af]: 1.8 | Dunque la bafe BC è maggiore della ba 
eEf, 


all: 9° Pol angolo BG è maggiore dell’angolo 
i 





ci 
Sage” 


fu LIBRO 
Teor. 16. Prop. 25... | 
Fando in due triangoli foura bafi dife- 
Qin fono i lati eguali gli angoli com- 
prefi dai lati fono difeguali è maz- 
giore l'angolo oppoffo alla bafe maggiore . 
I due triangoli tono ABC, A D 


DEE. 
La bafe BO è maggiore del- 

la bale EF. 
Ilati AB, DE ) fono egua- i 
liati AC. DE} list BUCO 0 


Dico , che l'angolo A è 
maggiore dell'angolo D, 



















Inffanza Prima. 
Né è l'angolo A maggiore, ma eguale all’angolo D, 


Rifpofta. 
+ jLabafe BC farà eguale alla bafe EF. con» 
prop.44 | trota fuppofitione . 


Inftanza Seconda. 
Non è l'angolo A maggiore, ma minore dell’an- 
golo D, 
Rifpofla, 
DU t | La bale BC farà minore della bafe EF. 
9 prop.23; controlafuppofitione. 
4f], 16. | Dunque l’angolo]A è maggiore dell’ango- 


| lo D, 


Tetore 








ualiz Be glie ‘altri lati 


[ourapongzono (; 


f.14. gl | Siadattano 





li‘angoîi : 












PRIMO, 
Teor. 17. Prop. af: 
E induetrianzoli due angoli fono eguali è 
due angoli ad no ad vno, € le bafi A che f 
i anzol ‘i ezuali , ouero che fono oppofiei 4 gli 
; egual fono eguali a gli angoli rimanenti 
fono eguali ad vino 
# oppongono 4 gli ‘angoli eguali . 


angoli id Da 
Fo fono eguali. 


bali O DEù 


Preparatione. 


Dimoftratione, 






le bafi equali AC, DEF 
i triangoli ABC, DEE 






ttano1triang- ABC; DEF;altrimen- 


È gl nasgoli A.,D;e gli ang, Gt farage 






difeguali contro ia luppofitione + 
rit: AB, DE 







Filati CB, EF 


&gli angoli B,E 
cs! rangoli B, Ea. 


: Dunque Zi lati AB; DE 


QI lati CB, 


C 3 





















urtare chie nel angoli AD, 
tia ABC, pli angoli B, EC ss 
lie bafi AC, DES 99091; 
Dico, che gli angoli, C, FC 
Etche ilari AB, DE 3 fono eguali. 
Etilati BC, EF. & 





Preparatione . 


le bafi eguali AC, DE 
pop. 6. | si fourapongano (gli angoll eguali A, D. 





] Dimoffratione + 


| Si adattano i triaog.ABC, DEF, altrimen= 
Aff. 16. ti dei due triang. lourapofti faranno gli 
ang. B, È vnointerno,e Paltro efterno; 
iE faranno gli angoli B, E difeguali, cone 
pr.21.f ] trola'ftippofitione + 
rgliangoli, CF 
isi ‘adattano 3i lari AB, DE. 
af.1402| ci lati BC, EF 
afl, 9. | egli angoli C; E” 
af. & Dunque ilari AB; DEb fono eguali; . 
] Cidati BC; EFJ 
" Teors 









PRIMO. 
Teor. 18. Prop.27. 


QE foura duerette cafcando valtra fa gli 


. Cà * 7. 
> gncoli alterni eguali ; fono quelle due fra di 
loro pa al ele. 
ra 
- E B 
Soura Gre AB,CD ci» A Lao. 
{ra È le 
iC2 î- >G 
3li 390 afsargìi AEF, L — b__ 
FD fono eguali. CF Li 


a 
Dico, che AB e parallela à CD, 
Infianza, 


Non è A B parallela è CD, màconcorrente nel 


LI 
O 
O 
è 


Rifpefla, 






def.20. } La Figu ra EFG faratriangolo; 
prop.16,'L? angolo efferno A EF Sab maggiore 
| selisterno oppoîto E FD; contro la 





i na 





prop.27. Dunque AB, &D fono parallele. 


ba x $ ° 
SEAL EROE TA 0 stiro e 









49 LIBRO 
Teor. 19. Prop. 28. 

N E foura duerette cafcando un'altra; fa lane. | 
colo efferno eguale all'interno oppofto dalla | 

© medefima banda; ouero fe fa gli angoli inter- 
nieghali , è due retti; fono quelle due frà di | 


foro parallele s 


























Sourà le due |A B, GD calca 





G. 

Se l'ang.efterno EFB è vgua» 
le all’interno oppofto dalla 
medelima banda EGO. 7 

Quero fe gli angoli interoi BFG, FGD fono eguali | 
è dueretti. Be. 

Dico, che AB, GD fono parallele, 

















Dimofiratione Prima. 
prop.15: | Gli angolialla cima AFB EFB 

| Eliangoli EFG, EGD ) fono eguy 
dff. 1. \ Gli angoli alterni AFG,EGD fono eguali. 







Dimofiratione Seconda - 
prop.13. | Gliangoli AFG. BFGy fono eguali a due 
BR: {Gli angoli BFG, FGD retti; 
at. Gli angoli AFG , BFG fono eguali à gli 
| angali BEG, FGD; 
aff.3. }LeuandoWa ngolo BFG commune reltano 
gli angoli alterni AFG ; FGD eguali 


prop.2T. | Dunque AB, GD fono parallele . 
= Teore 



































PRIMO: 4i 


Teor. 20. Prop. 29. 


| Oura due parallele cafeando vna retta; w 
| «> fa gli angoli alterni eguali; BB! efferno 


TA i 
eguale all’ interno oppefo dalla med:fima ban- 


| da; ye gl'interni eguali 4 due retti. 


Le Parallele fono AB, CD 
Soura AB, CD cafca EG, T 


Dico, che gl’angoli alterni A 
BEG, EGC Îono eguali. I 
| Che l'angolo efterno EFB 


è vguale all’interno op- ee 
polto dalla medefima c_G D 
banda FGD. 


| Chegli angoli interni BFG,FGD ono egualià due 


retti 3 
Infianza. 
L'angolo BEG, non è vguale all'angolo FGC; ma ad 
vn’altro alterno .v.g. FGH, 


Rifpofta. 


| prop.27. | Saranno AB, GH parallele, 


af 15. { Non faranno AB, CD parallele s cone 
! tro la fuppofitione . i 
af]. 16, Î Dunque gli angoli alterni BFG; FGC 
fono eguali, | d 
prop.1s.Ì Gli ang alla cima EFB, AFG (oneguali, 
aR.1, |Punquel'angolo elterno EF B è vguale 
all’interno oppofto dalla medefimna Dari= 
da EGD, 
Age 
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aff. 2. 1 Aggiungédo l’an- T 
I solo BFG com- 3 
i mune;gli anzoli A___ FEB 
ÈFB, BEG leno y 
eggali 2 gliang _—< eu 
BEG,; EG DD. C_G . D 


prop.13:| Gli angoli EEB, BEFG fono eguali à duè 
retti, 

aff. 1. Dunque gli angoli interni BEG, FGD È 
fono eguali à dueretti. 












Corollario . 
7 
£° manifefto da queta cropofitione ; che fe!vn'ane 
pi solo del parallelogrammo è retto, tutti gli altri 
angolifono retti ip 
Ne) parallelogrammo A l'angolo B 





È retto. if 
Dimoflratione. È E 
Po Ù î } 
defi 35, {(; pid È Oa £ 1) fono paralleli ; | 
È Gi angoli R, DI 
fr.29. 31 3 Gli angoli B,C &rono eguali à due rette 
CGli angoli C,E4 
| î 16 ‘angolo B é retto, 
| sot Dangque gli altri angoli D.C, E-fonerettix 


Teor 








PRIMO, 43 











Feor;o21..Prop::39. 


& E.duerette fono parallele alla medefimasfo= 
| t,3 no ancora frà di loro parallele . 


| Le rettte AB, EFy fono pa. As «H..iB 
Le rette CD, EF? rallele, pes 
| 
| 


Dico che A B; CD lono i 
parallele, È 


G patri Di 
| Preparatione. 
| pon. 4. {Nel le eftreme AB, CD S'eleggano i j punti 
| poft. I. is conduca la retta HG, che 14 Ba pp n I, 


Di imoffrarione , 2 







pr.19. hi Gli angolia! terni AHI, HIP folo eguali, 
prop. 19Ì L’ang. elterno PIF èvguale all'intirno ope 
Br po [to dalla medefima banda IGD.. 

af 4 Gliangali alterni AHI IGP fono eguali. 
prop. ul IA pg AB, »% bd fono ivan vie 5 


sui 


' 
3 
| 











LIBRO 






Probl. 10. Prop.31. 







US <A14 vna linea retta, ‘Un punto fuori di ef. 
? (a; condurre per il punto vna paralella. 






Patalaretta AB. 

















Dato il punto C, | E 
Bifogna condurre CE parallela E 
ad AB. \ 
i 7 sip. 
È | Operatione. 


port. ® {In AB 6 piglivn puato D 
poft. 1. Stconduca CD. 
pra | All’angolo CDA £ Faccia fonde. Vane 
| solo.DCE + | 
Dico che CE, AB fono Idikle: 


i DimoStratione. a 


Lu Iii angoli Altero: ECD; € DA fi {o 
"no farti eguali i ci +. 


prop,ùr. | | Dunque cÉ, A E fono o parli» 





at © i 





PRIMO, 


Teor. .22..-Prop. 32. 


Rolongandofi vn lato del triangolo; a l'an 
p golo efferno è vgwale alle due interni op- 
pofi; ; Betuttitre gli angols interni del trian- 
\ golo fono eguali 4 due retti. 

. | Il triangolo è ABC. A 

| Hlato prolongato è BCOD. 

Dico , che l'angolo efterno ACDè IN / 
vguale 2 gli angolì internì op- \ 

potù A, B: 

Et che gli angoli interni A,B, C, 
| fono eguali è due retti. 
Preparatione , 
ero? 31 | Si conduca CE parallela ad AB. 
Dimoftrazione , 
r1prop 29 L'angolo ACE è vguale all'angolo A, 
| che gli è alterno. 
pren 29 L'angefterno ECDè vguale all'angolo ine 
Î terno oppofto dalla medefima banda B. 
di 2. | Dunque l’aagole ACD,èé vguale; à gli 
» angoliA,B: 
safa. | Prefol'a ngolo ACB commune; gli ango- 
| Î li ACD, ACB fono eguali à gliangoli 








A,B,G, 
bop. t3 | Gli angoli ACD, ACB fono eguali à due 
| retti. 
iafit, *Dunquegli angoli A, B,C, fono eguali 
| | à due retti 


Teo» 





dl 3 pat sit EPS CLI da La 
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Teor, 23. Prop. 33» | 


_y vallele dalle medefime bandesa fono egua= 
li Be parallele. | | 


Le rette vgualie parallele fono . A 
AD, BEY (a iù | 
ft Le rette che le congiungono 
| dalle: medefime bande foso 
AB, DL. B GC 


Dico he AB, DC fonoeguali.. 
E che le medelime AB, Dono parallele « 





Î E rette, che congiungono fe vguali ,e pa | 









Preparationee 





pot.1. | Si conduca BD. 










i Dimoftratione è 


+ [I eriango! ADB; CB, oltreil lato BD 
commune;hanno i lati DA,BC ie 

pr.29.a| _egliangoli alterni ADB:CBD oi 
BI prov.4.a | Dunque le bafi AB} CD fono eguali». > 
6 prog. 4, Egliang. ABD,CDB alterni fonoeguall: 
prop.a7.| Dunque AB; DE fono parallele » 


Teo= 





a 5 
” - 











PRIMO, 


Teor. 24. Prop. 34- 
Parallelogrammi « hanno gli angoli, B ci 


lati oppoffi egisali;y e fono diuifi dal diame= 
n° in triangoli eguali. 





fi parallelostammo è AC 
Il diametro BD. 
| Dico, chsilavi AD, BC4 
eilan AB, DC 
Che gliangoli A ,C, 
gli angoli ABU, ADE 
Et chei triango.i ABD, 
CDB. 3 
Dimofirattone . 
I triangoli ABD, CDR letra 1 a 
commune , hanno gli angoli» 
uf =" 


1 fono eguali. 


Labini ii FRIIITO gl 


bale BD 


Er 


pr.29-4 | alterni DBA, BDC 
| e gli ang. alterni BDA, DBCJ 

| cilatt AD, BC9 

\prop.26| Dunque? i lati AB; Deb fono eguali * 


esuali: 


* 


Lel’ang. A, CJ 
}ipr. 4.8! Danqueitriang. ABC, ADC fono eguali. 
la].2. | Punque gli ang. ABC; ADE fono eguali. 


Corollario. 

i Da quefia propofitione è manifefto, che (e due lati 
attorno vn’angolo del paraliclogrammo fono 
eguali, tuttii lat i fono eguali, 


Teo- 













L 


aging e PRARIS II RAI: IPVBRECPO RI: SRPARE TRONI PIERONI. gocce. gn 
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Teor. 25. Prop. :35. 


Pgrallelogrammi , che fono foura la medefi» | 
mabafe, e trà le medefime parallele fono | 
eguali , | 


Le parallele fono AC, A Er B 
CD, 
I parallelogrammi AC- 
E | | DE,CDBF. 
| La bafe commune CD G _ D 
Dico che i paralielogrami AD FD fono eguali, 





Dimofiratione, 


pr,34 6 Ilatioppoti AE, CD 
pr.3g.gillati oppolti CD, FB 

affido Le lince AE , EB fonoeguali ; 

af 2. | Aggiungendo ò Ieuando EF commune sE 
ouero 3,3 lati AF, E3 fonoeguali, 

Itriangoli ACF,EDB,oltre quefti hanno 

pr.34.8| gl'altrzlari ACLED li. 

‘r.34.61 Bei lati CE DB AP90,? 

prop do | Gli angoli ACF, EDBfonoeguali; 
7.4.8 |Itriangoli ACF,EDB fono eguali; 
aff.2.@ | Dunque aggiungendo il triangolo CG D, 
3* | e leuando il triangolo FEG commune, 

3 jrimanenti parallelogrammi AD, FD 


| fono eguali, 
Teo 


) fono eguali, 


É 
| 
i 
ih) 
(04 


d | 


ì 


i 
erezione i sm n I 











PRIMO: 


Teor. 26: Prop. 36. 


Parallelogrammi , che fono foura bafi eguali, 
e trà le medefime parallele; fono eguali. 


Le parallele fono A B. 
CD 






GO 
I parallelogrammi I, K. Ie # n 
Le bafi eguali CE, FD. | pi? 
Dico , che i parallelogram. (LT —_L\ 
mi I, K fonoeguali; E K F. D 
Preparatione. 
pof.t. jSi conducano le rette C G, EB, 
Dimoftratione « 
+ Lebafi CE, FD fonoeguali, 
pr.34gÌ I fatioppofti FD, GB fonoeguali; 


af.i. |Lerette CE, GB fonoeguali. 
Le rette CE, GB fono parallele; 


| prop.33! Le rette CG, EB fonoeguali;e parallele; 


def. 35. | La figura GE è parallelogrammo. 


| prop.35 {I paralielogrammi I, GE fonoeguali. 
| prop.35!1 parallelogrammi GE, K fonoesuali.. 
i dr. i Dunque i parallelosrammi I, K fono 


eguali O 


D Teor, 























dl Ne, - dite Ft Ri Ai 
po \0 


dui 
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Teor. 27. Prop .37. 


Triancoli foura la medefima bale, e tra le 
medefime parallele fono eguali . 


Le parallele fono AB, x Lal ti 
CD. . , | 
I triangoli ACD, BCD, 


La bale commune C D, 
D 





Preparatione s 


prop.31 [si conduca CE parallela è DB. 
prop.35 | Si conduca; DF parallela è CÀ, 


Dimofiratione + 


prop.3g 1 parallelogrammi AD,ED fonoeguali» 

Pr.34.7| Iltriangolo ACD è la metà del paralle» 
logrammo A D. 

pr.34:y | Iltriangolo BC D è la metà del paralle» 

logrammo E D 

af.7, * Dunque i vriangoli ACD, BC D fono 
eguali e 





















PRIMO. SI 
Teor. 28: Prop. 33. 


Triangoli, che fono foura bafi eguali, esrale 
medefime parallele ; fono eguali , 


Le parallelefono AB.,CD. 1100 


] triangoli ACE, BED. B 
Le bafi eguali CE, FD.j Va / 
Dico, che itriangoli AC E Da 


mm 


BED fonoeguali, i ngi 





Preparatione. 


prop,3 1. | Siconduca CG. pàralicla è FB. 
poft. 1. ‘ Si conduca GE, 


Dimoftratione, 


asset DIF VETRI SRL MARIE 


def 35 4 La figura GF è parallelogrammo; 
pr. 34.8 Ilatioppofti FB, CG fonoeguali. 

ij yItriangoli BIFD, GCE hanno ancora 

ilati FD) CE eguali, 

pr.ag, 8jE gli angoli comprefi BFD, GCE eguali; 
pr. 4x8. jItriangoli BFD, GCE fono eguali. 
prop.37.!Itriangoli ACE, GCE fonoeguali. 
af 3. | Dunque) triangoli ACE, BED fono 
eguali, 


l'ira 


—_ 


D Z Teor, 
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Teor. 29. Prop. 39. 
E due triangoli eguali hanno commune la 


ad bafe,e (fanno fourapoffi; fono trà le mede- 
fime parallele. 


Itriangoli eguali fono ABC, 


DBC. 
SI La bafe commune è BC. 1) 
| Lalinea AD Cretta, AA 
Dico, che AD; BC fono pa- 5 la 
rallele . 





Inftanza. 
Nonè A D parallelaà BC, ma AE. 
Bifpofia , € Preparatione, | 
poi. \Si condurrà la retta CE. 
| DimoMratione . 
n" I teviangoli DB €, ABC fonoeguali; 
[oi prop.371| Ittiangoli ABC, EBE faranno eguali; 
i gl, aff. 1. jItriangoli DBC; EBC faranno eguali; 
Li contro lafi.3. 
aff. 16, | Dunque A D, BC fono paralicie - 


Teor. 





PRIMO: 





















Teor. 30. Prop. 40. 


E due triangoli eguali fono foura bafi ezua- 
| li e dalle medefime bande; fonotrà le me- 
 defime parallele 5 






i I trifgoli eguali fo- 

ì no ABD,EGC.} A 

Î Lebafi eguali fono —É 

I BD, GC. 

î Lalinea AFé retta. B 5 G È 


1 Dico, che AF, BC 
fono parallele, 

Inftanza è 
Ù Nonè AF parallelaà BC, ma AE. 
Rifpofla,e "Preparatione. 
î pot. ] Si condurrà la retta GE. 
Dimoffratione; 
i T | I triangoli FEC, ABD fonoéguali; — 
prop,38 | I.triangoli ABD, EGC farannoeguali. 
I <Q {I triangoli FGC, EGC faranno eguali 
| contro l’afl. 8. 
È 


4]. 16, Dunque AF, BC feno parallele. 
D 3 Fpots I 





fl le FIS DEE ARP OORII “ POVIRRE SPOSO SITES. "po CORE N 


\ 9 
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Teor.31. Prop. 41. 


" E il parallelogrammo ; e il triangolo hanno 

le bafe medefime , e fono trà le medefime pa- 

vallele; il parallelogrammo è doppio del trian- 
g0l0 . 


Le patallelefono AB; CD' n i 
Il triangolo è BCD. À B 
| 1} parallelogrammoè AD. 
La bafe commune è CD, 
Dico che il parallelogtrammo (QC. D 
AD è doppio del.triango= 
lo BCD, NEù: 








Preparatione » 
polt.t. Si coriduca il diametro C E. 


| Dimofiratione . 





pisagti parallelogranima A D è doppio del 
triangolo E CD. 1a 

prop.37|Ittiangoli ECD, BC Dfonceguali. 

af,6, * Dunquetl patallelogrammo AD, è dope 
pio del triangolo B Di Éi 


Probl, 












PRIMO, 
Probl. 11. Prop.42. 


I 

I E csi va triangolo ,& vn'angolo ; fare nell’ 
} angolo &n parallelozrammo eguale al 
! triangolo . 





een" 


Dato il triangolo BC D B___G_E 
Dato l'angolo €DE VE) 

ì Bilogna fare .il parallelogrammo ) 

ì  GDegualealtriangolo BCD, CF D 


Operatione . o, 
prop.10; Si comparta C D in due eguali-CF, FD | 
prup.31! Sì conduca BE parallela à C D. 
prop.3t | SI conduca FG parallelaà DE, 

Dico, che il parallelogrammo GD è 
vguale al triangolo BC D. 


“uu E 


si 


| 

| 

| TPreparatione. 
I polli. p conduca BF. 

| 


i | Dimofiratione. 
| prop.4x It parallelogrammo GD è doppio del 
È | triengelo BF D. 
\ prop.384II triangolo DFBè vgualeal triang. BCF; 
i afferr, | triangolo BCD è doppio del triango» 
lo BED. © Sp 
î af.6. !Dunqueil parallelogrammo G D È vgua» 
| le altriangolo BC D, 

PN Tegr, 
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Teor; 32. Proper 43- 


Acendofi attorno al diametro d'vn paral- 
lelogrammo due altri paralicrazrania Ppe, 
compimenti , che rimangono foura,e fotto il dia- 


metro , fono eguali » 











Il parallelogrammoè A B 
D Ni 
4 (NI Il diametro AC DI N 
3 parallelogrammi ate “= lF {H 
et Pao i Gi TT 
fono O, P. ] M È P 
Dico,che i compimene prat C 
ti M, N fonoegaali, D 
Dimofitatione , 


pr.34: 3 y triangoli ABC, ADC fonoegiiali. 
Pr.343, Lenando i triangoli AGF, AEF eguali, 
pr.34-> I Leuando triangoli FIC, FIIC eguali : 
a]: 3 | Dunque i compimenti Mi N fono eguali 


mopogora: 9a 
®» a Bea CD Gi 
° 8 LET PA * ® ® » 








TETI LL CA nr > 











Probl. 12. Prop. 44. 
i Ata vna linea retta, un angolo,e vr trian- 
golo; applicare alla retta, e nell angolo 
un parall:logrammo eguale al triangolo. 


Data la retta AB, 
Dato l’angolo BAI. 
Dato iltriangolo C. 
Bifogna fare.il paralle» 
logrammo Megua- 
le al triangolo C. 
Operatione . 
poft. >. psi prolunghino BAE, IAG. 
prop.42 | Si faccia il paralletogtammo N eguale al 
I triangolo C pell’angolo EA G. | 
poR.3. [Si prolunghino FGH, FEL: 
prop.31 1 Si coduca per Bla DBH paralleleà GHI; 
post. 1. | si conduca HAL, 
poft, 2. {Siprolunghi FEL, 
prop.l1 | Si conduca perEla LID parallela è BAE, 
Dico, che il parallelogrammo M è vguale 
 altriangolo C. 
| —_Dimoftratione, 
tpr.30,!Sono parallele DBG, I AG, LEL. 
+pr.30, | Sono parallele LID, EAB, FGH. 
def.35. Î Le figure FD, O0,P fono parallelograme 
evasi ; miattorno al commune diametto LH; 
prop.43!Icompimenti M, N fonoeguali. 
Het [Le figure N, C fonoeguali. 
a[.1. è Dunqueil parallelogrammo M è vguale aj 
| criangolo Co © Pio 




















if 53 LIBRO 





Probl. 13. prop. 45. 


HW da vna linea retta, vin angolo,e vna figa 


BF rarestilinea; applicare allaretta e nell 
angolo vn parallelogrammo eguale alla figura, | 






Data la retta AB, 





Dato. 1° angolo 
BAG. 
Data la figura” 
Hi 





re Di pe 
Bifogna fare il pa- 
ralielogrammo E F eguale alla figura CD, 






Operatione, 
prop.31! gi conduca BH parallelaad AG, | 
poft.1. } Siconducano é gli angoli. della figura CD, 

le lince rette spet le quali retti compare 
tita pei triangoli C,Dii- 

Alla AB nell’ang.ABG fiapplichiil pa» 
ralle'ogrammo E vguale al triane, C.f 
Alla AB nelPane. BAG fiapplichi sl pa= 
D 









DI 


Prop.44 


Prop 44 
rallelogrammo F egualeal triang. D.j 
ico, che il parallelogrammo EF èvgua» 
le aila figora CD, 
LimoSiratione. 
i Le figure E.C\ 
> {Le figure E, D 

du afliz, ; Durque Il parzllelogrammo EF è vguale 
ft I alia figura CD, 


state RESINA MIE forse RE I Te 


f fono fatte eguali? 


ATRLISA 


Pro» 








PRIMO. s9 
Probl. 14. Prop. 46. 

| (E i Ata vna linea retta; fare foura di quella 
| a_F nquadrato. 


DI\É 
| Datalalinea retta AB, IVA 
| Bifogna fare il quadrato È (El | 





Operatione , AB F 


hc). 1Î | Si Ri AD perpéndicolare ed éguale ad 
30.31 
100; r i Si conducanio BC, DC parallele à DA,AB: 
| | Dico,che E é quadrato , 
| Dimofiratione 7 
def. 35% KE figura E è parallelogrammo, 

{ |Hlatt AD; AB foficeguali; 
CPrs Tutti i lati di E fonoeguali, 

l'itzanzoto A é tetto, 

‘gui 29.!Tuttigliangoli di E fono tetti, 
def.29, | Dunque E èquadrato. 


| 
Il 


|| 
È 








Corollarij . 
| t E'manifelto, che fonoeguali i quadrati; che fi 
!  fannodailatieguali, 

' Poiche, adattandofi le bafi eguali; gli angoli tetti; € 
| gli altri lati eguali:fi adattano ancota i quadrati, 
2 È' manifefto ancora ; che forio eguali i lati dei 
| quadrati eguali. 

i Poiche,adattandofigli arigoli retti; ftannio foura pos 
ftii lari concorrenti; e s'adattano ; alttimecti fae 
canno i quadrati dileguali,contro la da 

cor: 
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Teor. 33. Prop. 47. 


Si E i triangoli rettangoli ; il quadrato dell'e 
hi Ipotenufa è è vguale è i quadrati de gli al- | | 


tri lati. 













Iltriangolo FEG é rete 
tangolo 


ne di Ipote nufa è FG. 
ne Il quadrato di FG è com»; 
I pofto delle figure BD. 


Li I quadrati di FÉ, EG fo- 

e). no AC 

5 Dico ; che il quadrato È 
BD è vguale è qua- 

drati A, C. 





Preparatione, 


mol, 1.a Si prolenghiuo KH,Lk 
| prop,z1 \s Si conduca per E la IM parallela 3 K F, 


cor) 





PRIMO, CL 


Dimoftratione. 
| aft.12, j Gli angoli retti LEE, HEG [ono eguali . 
 af.3. | Leuandol'angolo HFE commune,glian» 
soli rìmanenti LEH, e FG fono eguali. 
| af. 12. ! Oltre que!ti ne itriangoli LEF, EFG, gli 
| def. 29,1 angolitetti L, FEG, &lebafi LF, EF 
Î funo esuali; 
| pr.26.63Ilati EH, FG fono eguali. 
def-29. È Fiati FG, FX fonoeguali; 
aff. 1. | Lebafi EG, FK fosoegnali; 
fp 00:35:1 paratie FI, B 


| prop.35!1 parallelogrammi i 1, ") fono eguali; 


af.t. {|Iparallelogrammi B, A fonoeguali 1 
$; | Parimemte i parallelogrammi DC, fono 
eguali. 
| aff.2. 3, Dunqueil quadrato BD évguale à i qua- 
| drati A) C. 
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Teor. 34. Prop. 43, 
E vnlato del trianzolo ba il quadrato egua- 


lo, i à i quadrati ae gli altri lati ; è oppoffo al-| 
l'anzoloretto. | 





si Iitriangoloè A BC, 
tar Jl quadrato di BC è D. 
Li quadrati di AB,&C fono E,F 
li quadrato D è vguale a 1qua- 
drati EE T i 
Dico, che l’ang. BAC È retto, {FI 


n 


AG 





BOU Preparatione’, 

Di prop. | Si alzì A perpendicola» 
c-3.® reà GA 8egualeà BA, R 
poft.1. | Si conduga GC I, Ta 
prop.46 | Soura AI CI fi facciano i quadra Gy H. 

ti Dimoffratiene + 

Ri Il quadrato D è yguale à i quadrati E, F, 
c.pr.46 | I quadrati E, G fono eguali; 









af a, yllquadraro D èvguale à! quadrati EF; 
prop 47 | Per l’angolo retto CAI, il quadrato Heé 
Rata vguale diqualrati G, Fe i 
affit. {1quadrari D, H fonaeguali, 
i cor. Ze li triangoli A BC. AIC oltre jl fato AG 
di pr 46: | commune, hanag ì lati BC, Ch ègnalti 


Re &ilap: AB, AI, 
prop.8; Gli angoli CAI. CAB fonoeguali, 
BR i L'angolo CAI È rerto 
e(f 3, |Punquel’angolo B AIC è retto, 





E _ 93 
ILI BRO SECONDO 
| De gli Element d’ Euclide. 


DEFINITIONE VNICA. 


Ettanzolo di due linee fi dice, vn paralle 
logrammo rettangolo ; nel quale le due lie 
i nee', nominate, owero quelle, che gli fono eguali, 
ffanno attorno all'anzolo retto . 


| Le duelinee fono BC, F. + 
Si alza CD perpendicolare à 
BC. | 


D 





A 


Si taglia CD egualeadE. Eco 

| Per Dfi conduce DFE paralle. Li & 1-1 
laà CB. 

Per B ficonduce BE parallela è C 

Si concepiice il paraliclogiammo agi o A fot» 
ro nome del rettangolo BC, F. 





| Corrollario. 

Pet quefta definigione è manifelto, che i triangoli di 
î linee vguali fono eguali, 

| Le due BC, IG G H 
î LedueCD,GHi cn |] nun |] 
| Dunqueirettangoli A, IGH | 
fono eguali, 


. E 
) fono eguali 
l ei 












EIBRO 


Affioma Vnico. 


Venaglianza , chetrà più cofe confiffe s fi 
> conferuala medefima, benchetuite , oue- 
ro alcune fi mutino nelle fue eguali. 


A, B, C fono!esvalià D, E; 

A, B fonoegualrad F; 

Cè veualeà G; 

D, E fonvegualiad H, I, K. 
Dunque F, G fonceguali ad HI, f, K. 


ARS:CeCO DIE 


tscsnagi SÌ AND i ee 


È G 



















Le duelinee fono AB, BC. 














Pd 


SEGO NIDIO. -- 6g 
‘Teor.r. Prop. ko 
Rettanzoli d’vna linca, e di tutte le parti 
di vn altra , fono eguali al rettangolo dell 
vna se l'altra . 
F_G 


Tutte le parti di BC feno 
BD, D 
Dicoxche i rettangoli ABD, A B 
AB. DC fono eguali al DE 
tettanzolo ABC. 
Preparatione . 


pr.t1.ì | Si alzi BE perpendicolare à BC. 
pr.z. 1! Sitagli BE eguale ad Bo 
pr.z 1.1 | Si conducano CG, DE parallela è BE, 
przt.1 {Si conduca EG ETICI BC, 
i Dimoflrazione, 
d.3531 iL e figure ED, FO, EC fono paralielogramo 
c.pr.29 i! parallelogr. ED, FE,EC Fg RRRG 
afsst.t., ! [rettangoli ED,FC; fono eguali al rettan= 
j gola EC.7 
1 Îlrettangolo EDdicefiil rertang.ABD 
defi vn.i. E perche, DFP, FO, EC fono eguali , 
pr:34G| il cu o EC dicehiilrettigg0 AB. CD. 
def. va. | Il rettangolo EC dicefì il rettangolo ABC, 
def, vm Dunque i rettangoli ABD; AB. DC fono 
af | eguali al rettangolo ABC. 


oz; o ateo cerraaie 


ABD, AB.DC ABC, 
E Teo» 


Dj «FC ati ECO. 



































LIBRO 


Teor. 2. Prop. 2. 





Rettangoli duna linea , e di tutte le fue parti 
fono eguali al fuo quadrato . 





La linea è AB Al —_ 15 
Tutrelefue parti fono 

AC, BC. Al ul 15° 
Dico , che i rettangoli C 


B AC, ABC fono 
eguali al quadrato 
di AB. 





Preparatione . 





pot. 5. [si ripigli la medefima linea A B, AB. 
| Dimoftratione . 


pr. ua I rettangoii B AC, ABC fono eguali al 
| | rettangolo ABAT 
c.d, pn, {II rettangolo A BA è il quadrato di AB. 
aft.vn.+* Dunque rettangoli BAC, À BC fono 
eguali alquadrato di AB. 


SELLE 














SECONDO, 84 





Téor..3:;Propy,3: 


| GUN Iuifa na linea in due parti, il rettangolo 
| 5 d ditutta,ed'vna partecietta , è vguale al 
| 


| peitangolo dalle parti , con sl quadrato della me- | 


| defima parte eletta , 
| 


i 


| Lalinea AB é diuifaindue l-==l 


parti AC, CB. A.C 
I AC élta parte eletta, ] — 1— —| 
i Dico, cheil rettangolo BAC RETI, Bb 


è vguele alretrangolo BCA,; 
con il quadrato di A C, 


Prepavatione . | 
i pofl.g. {Slripiglila medelima parte eletta AC, CA. 


LI 


Dimofîratione. 





| pr.1.2, | Ilrettangolo BIA € é vguale è irettangoli 
| c.d,wn. {li rettangolo BAC &ilquadrato di A C, 
Dunque il rettangolo BAC è vguale al rete I 


BCA, ACA, 
allor! 

o? | » tangolò BCA; con il quadrato di A €, 
| DAB DA, Cb, DAC, 
| BAC BCA, quid. AC. 
| dal ba  Tror, 




















LIBRO 


Teor. 4. Prop. 4. 








{ wy lui[a vna linea in due parti; il quadrato 
N) RA ditutta è vguale d due rettangoli delle 
(i parti con i quadrati delle parti » 


La linea AB è dinifa in due nin] o 
parti AC, CB, MIE 1a 
pico, che il quadrato di AB è 
vguale à duetettangoli ACB, coni quadrati di 
AGICH (082601 


Dismoflratione . 





pr.2.2%. | Il quadrato di AB vguale à i rettangol 
BAC, ACB ì 
pr.3+2.1 Il rettangolo BAC è vguale al retta ngolo 
| BCA, conil quadrato di AC 
pr.3.2.*]l rettangolo ABCè vguale al rettaagolo 
BCA,conil quadrato CB.. 
aff.vn, ; Duaqueil quadrato di AB è vguale è due 
| rettang:BLA coni quadrati di AC,CB. 


i | DI quad, AB BAG; ACB | 


guad. AB | BCA,; quad, AG: pe it 
€0- 














i 
Î 





SECONDO. 69 


Teor.5. Prop. 5. 
n Iuifo ona linea in parti eguali , È in parti 
AJ difezuali; il rettangoto delle parti dife- 
quali , con! quadrato della portione , che è trà i 





| fegmenti è uguale al quadrato della metà. 


La linea A B è diuifa | -—& [mm | ans | 
in parti eguali AC. A C D 15) 
CB; Rin parti di- 
feguali AD, DB, | ; 

Dico, che:il rettangolo ADB, con il quadrato CD 
è vguale al quadrato di C B, 

Dimofiratione . 

pr.2. 2. I rettangoli CBD, BUD fono eguali al 

quadrato di CB. 

d.vu. | I rettangoli CBD, AC fono eguali. 

TE} I rettangolo BCD è vgnale al rettangolo 
+ :CDB conil quadrato di CD. 
afî vin. YI rettangoli AC DB, CDB,c6 il quadrato 
di CD tonoegnalialquadrato di CB. 
pr.t.. 1 rettangoli AC, DB, CDB fono eguali 
i alrettangolo ADB. 
af:vn, 1 Dunque il rettangolo. ADB con il quadra- 
to di CD é vguale al quadrato di CB, 
CBD; BCD quad, BC. 


pearet! apre © AE ARIITO 


AC, DB; CDB,quad CD | 


ADB, quad CD quad, BC. 
E 3 Teor 


Ns n 


vi 


RARI perse 
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Teor. 6. Prop.6. 
SN Iuifa ‘ona linea retta in parti eguali, ed 
MP aggiuntale vn'altra ; il rettangolo di tut= 
ta con aggiunta , & dell’ aggiunta infieme col 
quadrato della metà fono eguali al quadrato, che 
Afà dallametà, e dell'aggiunta, come da vna 
ola linea. ; 
Lalinea EC è divifain [al 
partieguali EC, CD A È, C D B 
L'aggiunta è DB. 
Dico, che il rettangolo EBD; con if quadrato CD 
è vguale al quadrato CB. 
Y Preparatione 
poft.3. | Si prolunehi BE in Au 
pr.3.1. (Si tagli E Avegualeà: DB] 
Dimoftrat'one 
efa1.t|CA; C B fono eguali, | 
La linea AB édiuifain parti eguali AC, 
‘| CB, &inipari difeguali AD, DB, _ 
f's.2. | I rettangolo ADB conilquadrato di C D 
* fonvegualialquadrato di CB Be 
afz.tt] AD, EB fonoeguali; | 
c.d. vn. | Trettarigoli ADB, EBD fono eguali. 
af; vi. : Dunqueilrettangolo EBD con il quadfa= 
B todi CD lono eguali al quadrato di CB. 
















ADB quad. CD * quad, CB. 
EBD quad, CD 


quadi CBi 
cor, 
Pi 


























SECONDO. 


Teor..7,, Prop. 7. 


| p fla vna linea în due parti ; 1 ‘quadre ati di 
Î rutta, ©& di ‘una parte fono eguali è due 


! rettangoli di tutta, e della medefima parte, con il 
Ù | ur della rimanente . 


| La linea A B é diuifa in due | +cmm] — | 
AC, CB. A CB 
Il Dico, the i quadrati BA, AC 
fono egualià due rettangoii BAC con. il quae 
draro di CB. i 


Dimofiratione . 
| pri4z. LU quadrato BA è vguale è due rettango= 
li BC A conpiguadrati AC, CB. 
Aggiungen do commune il quadrato AC, 
} glia. 1. LI quadrati di BA, A € fonoegualià due 
rettangoli BCA , due quadratidi AC, 
| con il quadrato di CB.i 
Mi A |} due rettangoli ‘B-C A con due quadrati 
. AC fono eguali è due rettangoli BAC. 
| af.vn4: Dunquei quadrati BA, AC fonoeguali è 
due rettang, BAC. conil quadrato CB. 


qua. ti di c'e quad,AC;,quad.UB 
i qua-BA, quad, AC 




























Wi 72 LIBRO 
I Teor.8. Prop.3. 
| Iuifa ‘na linéa ‘in due parti ; quattro ret- | 
o tangoli di tutta, ©' di ‘vna parte eletta , I 
conil quadrato della rimanente , compongono il 
quadrato d'una lina compofta di tutta ye della|\' 
medefima parte eretta 
La linea ABèdiuilaia cirie anno | mne ] suon È 
due AC, GB A Cibo 
CBe la.parte eletta 
AD è compeotta di AB, BC. 
ARI Dico , che quattro rettangoli ABC, con il quadrato 
(I di AC compongono il quadrato di AD. 
Dimoflratione, 
pr. 7.2. Due rettangoli ABC cò il quadrato di AG 
fono eguali à iquadrati di AB, BC 


4[{.3.1- | Le rette BC, BD 
fono eguali. 


/ 
ò 


| 
CI 


def vu. | I rettangoli ABC, ABD 

def. vn.i I quadrati BC, BD 

aff. 2.1: | Aggionsendo due rettigoli ABD comuni 

aff. vi | Quattro rettang,ABD conilquad.di AC 
fono eguali à due rettangoli ABD conli 

quad. di AB, BD. 

pr. g. 2.1 Due rettang.ABD con ilquad.di AB,BD 
fono eguali al quadrato di AD 

af.vn. * Dunque quattro rettang. ABC co il quad. 

| di AC fono eguali al quadrato di AD 
2 ABC, quad. AC qua. AB. qua. BC 
2 ABD, ABC, 2 ABD; qua, AB qua.AB 


Serri © prata, omcozona EDEL Tr copenaa frenate è Canoa EST nor Vs 


4 ABC, qua. ACI que. AD. 
| Teca» 








SECONDO. 73 
Teor. 9. Prop. 9. 

Î Inifa wma linea in ‘parti eguali, © in 

> parti difeguali; 1 quadrati delle dife= 

guali ‘fono doppo devi quadrati della meta , e 


V, 


della linea terminata da i fegmenti. 


ABe diuifain parti e« {i ‘| e ] e 
guali AC, CB, &in A CUSDe4b 
parti difezuali AD, 

DB. . 

Dice , che i quadratidi AD, DB fono doppijdef 
quadrati di AC, CD. 


Dimofiratione . 
pr.7.a. | Due rettangoli BCD con il quad. di DB 
Î fono eguali è i quadrati di BC, CD. 
def.vm ; TAPRI BCUAG ED) (ono eguali 

ia * , + 
aff.vn. | Due rettang.ACD con il quadrato di BD 
| fono eguali à i quadrati di AC, CP 
aftizePa Due rettang. ACD con i qu. dì AC, CD; 
: DB fono doppijdei quad. AC, CD. 
pr.z.2. | Due rettangi ACD coni quadrati di AC; 
| CDfano eguali al quadrato di AD. 
affiz.po 3 Dunque i quadrati di AD, DE fono cop» 
pij dei quadrati di AC, CD. 


2 BCD, qua. DE 
qu.BGqu.CD, 3 BCD qu.BC,que DE 
7 n 2 QU. BO, 2 qu. BC 
quAD, qua, DB, 2 qu BC, 2 qu DE 
ico. 



























doo 
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Teor. 10. Prop. 10. 
E % Iuifa va linea in parti eguali, asgiun- 
‘tale vwaltra; i quadrati della compoffa, € 
dell'aggiunta fono doppi) dei quadrati della me- 
tà, © della rimanente con l'aggiunta . 


jo [—]—]1T1 Lalinea ED è diuifa in 
À E C D B ‘ partieguali EC, CD. 
L'aggiunta é DB. 
Bino chei quadrati EB, BD fono dopij dei qua- 
driat EC, CB, 


Preparasione, 

pott.3. [Si prolunghi:BE in A, 
pr.3.i. !Si tagli EA egualeà DB. 

Dimoftratione . 
sff.x.17 | CA CB fono egmali, i 
pr.g. è. 'Iquadrati AD» DB fono dopij de iqua= 

ii idrati ACL CU Re 

cor, pr. ] Iquedrati AD pEB3 
g6. 1. fIquadrati DC; ECO fonoeguali. 
alf.vr. | Tquadrati AC, CB. 
è Dunque i quadrati EB, BD fonodopi} de 
| iquadrati EC, CB, 


2 quad, AC, 2 quad.CD. 


& 


quad. AD. quad. DE 
quad. EB, quad. DB z quad" CB, sii cal 
ro= 


































il pr.ò. 2.] di quadrato di AHxy 
it 


” .PY.262 g.ì 


SECONDO, 75 
Probl. 1 Prop.rr. 
| Ata vira linea retta, astiderla in due par- 
i fai 


ti, che il rettangolo di tutta ,e duna partes 


fia eguale al quadrato dell’altra parte. 


Data la fetta GB vg 
Bifogna diuid: ria ip due GC,CB, 
che il quadrato di GC fia eguale G C 


al rettangolo GBC. abc B 
A 


Operatione . 


i pr.ir.l | Si alzi HGF perpendicolas dl 


re pid GB. } 
pr'z.1.iSi togli GF eguale ad GL. 


| prio.1{S1 diuida GF indue eguali GA, AF. 


poft.1. {Sicondaca AB. = © 
Dif. di {Si tagli AH egualeà AB. 
pr.3 1. |Si tagli GC eguale ad GH, 
—__ Dimioffratione. 
ln rettatigolo FHG con il quadrato di GA, 
iquadrato di AB ’ 
pr.47.1 (! quadratidi GB, GA. À 
fono eguali frà di foro. 
(1 rettang. BGC con fl quadrato di GC; 4 
c.d vit, | “It rettang.EGH con il quadrato di GH) 
priz.z. | Ilrettatigolo FAG: 
TAaf.3: (ti quadrato di 6 B, i n 
I rettangoli BG CE, 6Bc) 
fono eguali frà di loro. 


& 


\ raf. Î Dunque il quadrato di GC è venale dl ret. 


Ì tangolo GBC, Ieor. 








fi Joe REESE 





i) é 
STA iI IZ 


























76 LIBRO | 
Teor. 11. Prop. 12. | 

Î Nogni triangolo non rettang. eletto vn angolo 
acuto, emandata da vn'altr’angolo alla bafé | 
oppoffa la perpendicolare;i quadrati de s lati,che li 
comprendone l'angolo eleito , fono eguali al qua-|! 


7 


drato del rimanente lato, con due rettangoli della |! 
bale, e di quella portione della medefima bafe, I 
che ffà trà l'angolo eletto ,e la perpendicolare . |, 
Iltriansolo ARC not è rettangolo A | 
L'angelo B è l’acuto eletto 
Alla bale BC fi mandala perdi- 
colare AD 
Dico;chei quadrati di AB BC fo- 
no eguali al quadrato di AC con B DE 
due rettangoli CBD. 
Dimoflratione . 
pr.47.1jll qua, di AB e vgualeaiqua.di AD, DB, 
r.q.3. | liquad, di BC évgualeàiquad. di BD. 
i | DE, con due rettangoli BDC, 
aff.2.1. {1 qu.di AB, BC lono eguallà iqu, di AD, 
i DC due qua. BD;e due rettag.BDC 
iIqudi AD, DC fono eguali al qu.di AC, 
pr.3.2, | Due quad.di DB, e due rettangoli BDC 
fono eguali à due rettangoli CBD. 
tafon. ® Dunque i qua.di AB, BC fono eguali al 
| quadrato di AC;cendue rettang,CBD, 
qu. AB, qu.BC qu.AD,qu.DC; 2 qu.BED, a BDC, 





| qalAC aa EBD. 


quAb,gu.BC 
Teor, 





















SECONDO. 7: 
Teon.mn2i! Propis13- 
î, El triang.ortufianzolo mandata da vn'an- 
i F Wi Si. 
golo acuto alla bafe oppoffa la perpedico- 

i; : : d DI 

A lare; i quadrati de î lati, che compren dono lang. 

M@otcufo con due rettang. delle parti della bafe pro- 

Ò Tongata fono eguali ai qua.del rimanente lato . 

© Neltriang. ABC i’ang © éotrulo 

TAN bafe BC fi manda la perpendi» 

f- colare AD. 

fl Dico, che i quadrati di AC, CB, con 
due rettangoli BCD fono eguali 
alquadrato di AB, 


li 
I) 


VR 





Dimofiratione . 
pre47.1 I quadrati di AD, DB fono eguali al qua- 
O i dratodi AB.} 
i pr.4-*. {Il quadrato di DBé vguale à i quadrati 
: di DC, CBconduerettangoli DCB. 
| fafovn. I quadrati di AD, DC, CB,con due rettan» 
| goli DCB fono eguali al quad.idi AB. 
| I quadrati di AD, DC fono eguali al qua= 
° dratodiAC | 
ì af.vn I Danquei quad, di AC,CB, con due ret» 
O I tango DCBfoncveguali al' quad. di AB 


\ pri47i 


| qua AD, __ qua, DB |‘ quad AB 
| gua. AD, qua, DC quad.CB, 2 DCB | 
quad.AC, quad, CB, 2 DEB... puadi AB 
| *? Pro. 











a 
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Probl.2. Prop. 14. 

TOS: mna figura rettilinea; fare vn quan 

PH dratoeguale. | | 

Bia data la fi- 
gura rete 

1) tilinca A, 
i Bifogna far- 
Ii gli eguale 

il quadra- 


to di DH. 





. » 
gi 





Operatione . 
r.ag.1 Si faccia il rettangolo B eguale ad A 
pot... pi prolonghinoi lati CDE, FDH 
r.z.1. {Sitagli DE vguale è DE 
pr.10.1 Sidiuvida CE in due vguali CG, GE 
poft.3» Toei centro G per CE fi conduca la cire | 
I  conferenzaCHÉ. | 
polt.1. [Si conduca la retta GF. | 
| Dimoftratione , 
pr.47.13 1 quadrati di DH;DG; 
defi vn, | (ni quadrato di GE) 
pr.s.1. | Uquadraro di GE €, 
SUI af] vr. (i rettang.C DE con il quadrato di GD 
LAN “afj.wn. I rettangolo B con il quadrato di GD 
hl | (La figuca A con il quadtato diGD 
fone eguali frà di IGro 


; x aT3m | Dunquett quad.di DH è vguale alli fig. A 
si); 
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[LIBRO TERZO 
De gl Elementi d' Euclide. 


DEFINITIONI. 
\I È Guali fono ques circoli, che hanno i dia» 


| metri, oucro i raggi eguali . 
2 Tangente del circolo fi dice, quella linea retta 
l checodotta al circolo, e prodotta,mo fo taglia. 
3 Tangenti, fi dicono quei circoli , che ‘toccan- 
i dofi,nonfitaglianol’unol'altro. 
l 4 Corda è ‘vna linea retta terminata da due 
punti della circonferenza del circolo . 
\s Nelcircolo, fi dicono equidiffanti dal centro 
i quellecorde, fouralequali cafcano dal cen- 
| srole perpendicolarieguali. o 
i Nelcircolo AB.CDlererce AB, 
ì Ci fonocorde talmente con. 
° ftituite, chedal cencro'del cir- 
| colo E,conducendofile perpea- 
dicolari EF, EG fonceguali le 
AB, CDfi dicono equidiftanti.. 
dal centro E, 


16 Segmento delcircolo, fi dice. ‘vna figura ter- 
minata da vna corda, & da ‘vna portione 
della circonferenza . 7 An- 





















il LIBRO 
(Igt SIN del fegimento Sai, Pinchinatione 
ii della circonfere na alla corda del fegmento. 
ol. 3 Angolo fourapoffo al fegmento, fi dice quelle, 
siii che contengono due linee rette condotte da 
ih gli Lot adv punto intermedio nella cir- 
| conferenza del fegmento . 

9 cingolo fottopoffo al fegmento,fi i dice, Panzolo 
nel fegmento, che refta è compire il lircale. È 











La figura A è fegmento . 


B e l'angolo del fegmento, 

Ieri ‘angolo foura| vello 1 fermento A. 

Dè l’angolo ddr alleemento:A, 

to Settoredel circolofi dicesvna firnra corend- 
ia da due linee reite , Che'fanno ang nel cen 


tro; & da una portiane della cincon; > ERZA. 


se 


| La figura E é lettore, é » 
VI xi Simili, i dicano, ques, fegmene 
di ti, ne i quali gli ang. fosrapoft;; 
€ e{ ottopofti fano eguali È 


* a 
Wi ans 








TERZO: 
LÌ Probl. 1. Prop. 1. 
i) Ato un circolo , trovare sl centro. 



















il Dato il circolo DAEB, 
| Bifognatronare jil (uo ceritro.Fi. 


d Operatione: 


ì pof.i4. psi pigli nel circolo la corda AB. 

| pr.t0,£; Sidivida ABindueegnali AC, CB + 
I prit.l i Si alzi, e prolenghi la corda DCE perpen- 
dicolare ad AB. 
id c.poft.2 isi diuida DE in due eguali DT, TE, 

i pr.10,t | Dico, che F ècentro del'citcolo DAEB, 


Inffanza ; 
! Non ésceritre del circolo DAEB; mà Gi 


Preparatione . 
J Ido? 1, [Si condueanolerette GA, GC, GB. 


Ri/pofla. 
.f €  |Neitriangoli GAC, GEC il lato &C è 
i d.15.1.; commune,&ilati CA; CB fono eguali. 
fl pr, Le baf GA, GB faranno eguali . 
dro: 1,} Gliangoli GCA;GCB faranno eguali, 
1 S af. ‘L'angolo GCA farà retto, ed eguale all i? % 
if 22. angolo DCA'contro.l'afl. 4 let; 
| «0.16. | Dunque T è centro del dirtelo DAEB. 
FP Teor 
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Teor,i.Prop.2. 


L «ACorda è comprefa nel (uo circolo È 






La retta AB è yna!corda:del:cit= 
colo -A BE. 

Dico, che AB è comprefa nel.cir- 
colo ABE. i 




















AX7 
De T 
pr.1.3. jin ABS piglivn puato.D, 

pot. 1. *St'troui il centro del circolo C, 

polt.z: jsi conducanole.retre CA, CDT, CB. 


Preparatione ; 


| Dimofiratione, 4 
pr.10.1 | L'angolo CDB èmaggiore dell’ang. CAB. 
d.,15.I |Plati CA, CB fonoeguali. 
pr.s.1." L'angelo CAB è vsuale a l'angolo CBA. 
af 1:1.8) L'angolo CDB èimargiore dell’ang. CBD. 
pr.19.1 | CB è maggioredi CD, 

d.15, I.' CB è vgualeà CT. 
af't:1.y} CT è maggiore dì CD, 
d.15.1. {CT ècomprefa nel circolo. 
defz.1. x Il punto :D é comprefo nel circolo. 
| Così fi dimoftra, che tuttii punti della core 
| | da AB: fono comprefi nel circolo . 
def.3.3: Liaiade la corda AB è comprefa nel cir 
6010, 
Teor. 
































TERZO, 8; 


: 
Î 
| 


| Teor. 2. Prop:3. 

| S7 il diametro del circolo taglia in parti eguae 

| lina corda, che non è diametro» gli è per- 

| pendicolare: € fegléè perpendicolare; 8 la taglia 

| n parti eguali » 






AEB èdiametrodelcircolo ACBD . 

La retta CED èvnacorda,che non | 
diametro è 

ì Se CE évgualead ED. Mint SIE: 

Dico, che AB è perpendicolare à CD. B 

Preparatient,» 

pr.1,3» jSi trovi il centro del circolo T. 

| poft.1, ; Si conducano le rette TC, TD. 

Dimoftratione .. + | 

[ Nei triang. TEC, TED illato TE è 
commune, 

| n) f Ltati GE, ED fanoeguali. 

| d.s.1,]Lebafi CT, TD fonoeguali. 

) p:.8.1,'Gliangoli TEC, TED fonoeguali, 


i 


d.10.1, i Dunque AB è perpendicolare è CD, 


= aes > 


cen. ro" 


eta 


a 


ì Se AB èperpendicolareà CD, 

ì Dico,che CE èvgualead ED. 
Dimoftratione + 

| I Neitriss.TEC, TED il lato TE écomu, 

ì pr.s.1. i Gliangoli TCE, TDE fonoeguali (ne È 

| aff.!13. Gliangoli retti TEC, TED -fonoeguali, 4 

p,.6,18 Dunque CE è vguale ad ED. 

be Teor, 
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Teor. 3. Prop: 4. 





Ke cacliandofi due corde in vm punto, che 





nonè centro del circolo; nom può cffere, | 
che ambedue fi tagliano în parti eguali . | 






BAC, DA E fono duecorde del ;., 
circolo BDCE ; che fi tagliano ‘ 
nel punto A. 

TI punto A non é centre del circolo. 

Se BAèvgaalead AC. 

Dico, che DA nonèvgualead AE. =D 















Li | Preparatione, 
pr, 1, 3. | Si troui il centro T, 
poi. 1. lei conduca fa retta TA. 












Inftanza!, 
DA eguale ad AE: 


Rifpofta.. 
pr 3:3. [TÀ farà perpendicolareà DE, e l’angolo 
! TAE faràretto, ‘’ 
pr.3.3. | TA è perpendicolare à.BC è 1° angolo 
i TACétetto. 
aff.t2o pol angoli TAE, TAC farannoeguali; 
contro l'afl. 9. 


af.16, 1 Dunque DA nonè vguale ad AE; 


Teor, 








b] 


sn 


__——_—m————— 











TERZO. 8s 
Teor. 4. Prop. 5. 


Vando due circoli fi fegano; non danno 
il medefimo centro . 
Due circoli ABC, ADE x 
fi fegano in A. 
T è ilcentro del circolo D 
ABC. 


Dico, che T none cen. 
tro del circolo ADE, 






Preparatione, 
prop.4 Si prenda il punto E della citconfere nza; 
A DE; che fia comprelo nel circolo ABC 
pof.1, | Si conducano le rette TA, TEC 
Inftanza. 
T è centro del cirtolo ADE. 
Rifpofta. 
d,15.1 Î AT, TE faranno eguali 
d.15.1 AT, TC fono eguali 
aff.:. | TE, TC faranno eguali control’afl. 9; 
afì,56, } Dunque T noné centro del circolo ADE, 


Teor.5. Prop. “ 


Vando due circoli fi toccano Puno dentro 
all’altro sn vn punto non banno il mee 
defimo centro . 
Si dimeftra come la precedente. i 
AR 3 Teo» 


fa 
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Teor. 6. Prop. 7. 


E da un punto, cheè nel circolo, mamonè 
centro; fi condurranno alla circonferenza 
alcune linee rettez a quella, che paffa per il cen- 
tro, lamafsima di tutte B; e prolongandofi la 
rimanente, è la minima di tutte; y e delle altre 
id, quelle sche fono più vicine alla maffima, fono 
Gi maggiori; d'e non può effere, che più di due, prefe 
2A I dall'una banda, e dall’ altra fiano eguali frà 
(A di loro . 













A è vn punto nel circolo BCDET 
che noné centro . 














6 è il centro del circolo 
EAGB, AC,LAD; AT fono linee 
“rette 
AD, AT fono eguali, e fono polte 
dall’vna banda; c dall’altra, 
Dico s che AB è maflima di tutte, 
Che AE è minima. er, 
Che AC è waggiore di AD 
LI Et che nen pudedere , che tre lince. AC, AD; AT 
Gioi fiano egualitrà di loro. . 
i Ugl Preparatione è 





DT 


poft. 1. | Si conducanole rette GC; ED, 












TERZO. 


Dimofiratione. 


‘ d.1g.1.] GBè vguale GC 


mito BERT PTT nn 


LL Lar 


ii 


î 
| 


pr.zo.1 


| afi.1iE|A nffrot 
Così fi prowarà,che AB è maggiore d’ogn' 


| afiz. 4 AGBèvguale alle due AGC 
| AGC fono maggiori di AC 


B è maggiore di AC! 


IS 


altrascondotta dal punto A alla circone 


. ferenza. 
Î Dunque AB é maffima di tutte + 
d.1y.1 ! GAEèvgualeà GD. — 
pr.20 I. GDè minore delle due GAD 
aft.1.,d GAE è minore delle due GAD 


aff.s. FA 


E é minore di AD 


| Così fi prouarà ; che AE è minore d’ogn” 


altra. 


Dunque AE è minima ditutte. 
dis. | Neitriang:GCA,GDA ilati CG,GD/0- 


\st9. | 


PT.24.1 | D 


no eguali,il lato GA é commune,e lang, 
CGA è maggiore dell’angolo DGA 
unque AC è maggiore dì AD. 


1 «f.16. * Danque non può eflere,che AC, ADSAT, 








fiano eguali. 


ESE 
SIR 


F 4 Teoro 


























98 LIBRO 
Teor. 7. Prop. 8. 
S° da ‘n punto prefo fuori del circolo nel me- 


defitro piano fs condurranno alla circonfe- 


renza alcune lince rette} a quella che paffa per 


il centro,e termina nel cayo della circonferenza, | 
è lamaffima ditutte ; 8 quella, che termina nel | 


conueffo della circonferenza, e vàd diritura al 










centro , è la minima di tutte; y delle rimanenti, | 
che terminano nel cauo,la più vicina allamaffi- 


ma è maggiore, d delle rimanenti, che terminano 


nel conueffo la più vicina alla minima è mino= 


re;evna che fia terminata nel cano, è fempre 
maggiore duna , che fia terminata nel conueffo; 

Ze sratustenò puòeffer,che più di due prefe dall’ 

una banda, e dall'altra , fiano eguali fra di loro. 

A è.va punte fuor del circolo ED. 
CB polto nel medefimo piano, 

€ è il centro del circole 

AIGB, AC; AD, AL fono rette 
terminate nel cauo della cire 
conferenza. 

AI, AF, AE, AH fonorettetermi- 
nace nel conueflo della -circon» 
ferenza. 

AF, AH fono eguali e fono pofte 

dall'yna banda, e dall?altra , 
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AC, AL fono eguali s e fono pofte dall'yna banda, 
dall’altra. ) 
Dico, che AB è maflima di tutte 
® Che Alè minima di tutte 
Che AC è maggiore di AD 
È Che AFè minore di AÉ 
® Che ACÉ maggiore di AE 
i Etche non può eflere, che tre linee 
AE,AF.AH » 
i cuero AC;AD;AL la fano eguali frà di loro. 
 olicro ACGALALI 


Preparatione. 
) por [Si conducano le rette GC, GD, GE, GF 
| Dimofiratione . 


| dIsI GB, €C; fono eguali. 
af | ABè vguale alle due AGC 
| pr.20,1] AGC fono maggiori-di AC 
i fu. AB è maggiore dì AC 
Cha lì prouarà,clie AB è maggiore d’ogn’ 
altra, 
i Dunque ABè mallima; 
| prizo.1 | AIG € minore delle dt AFG 
ì d.:5,1, |IG,GFfonoeguali 
ì af1.1.y | Alè minore di AF 
| Così 6 prouarà, che Alè minore d’ogn' 
altra. ; 
| Dunque AI è minima: 





Nei 
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Ì Nei triang.AGC,AGD A 





il lato AG è commue 
ne, i latiGC:GD, fo 
no eguali, l'angolo A- 
GC È maggiare dell” 
alf.9. | angolo AGD. 
| Dunque A € è maggiore 
di AD Be pa 
I Neitriang. AGF,AGE; D\ 
illato AG è commu» ; 
ne; i lati GF, GE fono B 
d.tg.1 ‘eguali, l'angolo AGE 
alt.9. è minore dell'angolo AGE 
Dunque AFC minore di AE | 
pr.a4 1 Neitriangoli AGC, AGE illato AG è 


d.t5.1 





pr.241 















d.15.1 | communeilatiGC, GE fonseguali, | 
af,9, Î l’angolo AGC è maggiore dell'angolo | 
i AGE. 





| Dunque AC.è maggioredì AE, 
pr 24.1 j Dunque non può efiere, chetre lince 
aft.x6, | AC,AE, AL | 
Vai Î quero ACAD,AL SSiano eguali frà. 


ouero AE, AF, AHJ dilero. 


SETE 
TREE 
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Teor, 8. Prop. 9. 
S E da vn puntocomprefo ne! circolo fi con- 
durranno più di due linee vette eguali; 
| quel punto è centro del circolo. 
A è punto nel circolo BEDE 
a AD, AE fono tre linee ret» 


te eguali frà di ioro. 

| Dico, che A è centro. . 

o Inflanza . 
\Anéé cétro del circolo BCDE: 
I Rifpolta sen 
\pr.7.34 | Né potrà effere.che lette ACTAD;AE fine 
23 no eguali frà di loro corro la fuppofitionie 
af.16. | Danque A é centro del circolo BCDE, 








o Teor. g. Prop. 10... 
D” circoli non fi fegano in trè punti . 






Î nft ANZA è A. 
Due circoli AB, CD fi fegano in a 
tre punti È, FG. C 
x Preparatione. lito 
pr.1.3 I Si trouiil centro del cir- B 
colo AB, che fia H. 


petti: |St conducano le trerette HE, HF, HG; 
Di Rifpofta si 
d.15.1 1 Le trerette HE, HF.HG fono eguali 
P1.963 I H farà centro ancora del circolo CD con- 
trola prop. $. 36 

@(f66: ? Dunque due circoli AB,CD rior fi fegario 
| boia tre punti E; Fy G: | 

| Feo 
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Teor. 10. Prop. 10. 


E due circoli fi toccano ano dentro all’ al- 
tro si centri eil punto del toccamento fono 
invna linea retta . 
Due circoli CDE, CEG fi toccano 
nel puoto C. 
Il centro del circolo CDF è G CI 


il centro del circolo CEGé B 
Dico, che ABC è vna linea retta 


Inftanza. 
Non è ABC linea retta; ma ABED, 
Rifoofta. 
or.) -_ 361 po) Satà BD minore di BC 
15.1: BC é vgualeà BE 


eft.ty I Sarà BD minore dì BE contro. lafl,9, 
af[,16, | Dungue ABC è vna linea retta. 


suna 
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Teor.11. Prop. 12. 


IS E due circoli fi toccano per di fuori i centrie 
il punto del toccamento fono în ‘na linea 
| I Yella ° | 


| Duecircoii CDF, CEG fitoc- 

| cano nel punto C 

| 11 centro dei circolo CDF è A 

Ji centro del circolo CEG è B 

Dico, che ACD è vna linea 
retta. 


did: 





TR Trim 


Inftanza. 
ì Nonà ACB: linea retta, ma ADEB. 
Rifpofia, 


i! af}. 16. (Ledue AD, EB fonominori di AB, 

| d.15, Ie AD, AC, {: 

di.13. t.| EB, CB. 3 aranno eguali. 

| afivn. [Le due ACB faranno migori di AB con» 
i 2 trola prop.20, 1. 

ì aff.16, | Dunque AGCB è vna linea retta. 
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pi Teor. 12. Prop. 13. 

ni ] N Ze circoli non fi toccano in più d° wn punte 
10 





i | ll Inftanza RIE 
LI 1 due circoli AB, CD fitoccano in due punti E, F, 
Det ; : PICRAranioien è 
Feb) r.1.3.] Sitrouinoicentri 6, Hi. 
0 e) Si conducano le rette GE, EH, HF, FG, 
pe | | Rifpofta nella prima figura » 
pr.11.3 |EGH è vnalinea retta, 
4,151 | EGH È vguale ad HF. 
| EGH éli metà delle die EGHF.; 
prett.z | GHF è vna lipea retta, 
d.1s.1. | EG évgualeà GHF, 
EG è la metà delle due EGHF, 
af,7. | EG: EGH fono eguali; contro l’afl.9. 
| hi Li st ic figura, 
i r.t2,3 ;HEG HFG fonalineerette, — 
fi An Due linee rette HEG, HFG chiuderan» 
Ù no figura contro l’afl, 10. 
af. 36. ? Dunque due circoli AB, CD non fitoc- 
ceno in due parti « 
Teor. 
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| Teor. 13. Prop.14. 

4 El circolo a le corde eguali fono equidi- 

VIN /fanti dal centro E; © le equidiffanti dal 

\ centro fono eguali. © 


I Nel circolo ABCD fonoegualile 
corde AB, CD. 

î Dico, che AB, CD fono equidi= 
{tanti dal centro, 





Preparatione . 


| pr.t. 3. [Si troulil centro E, : 
| pr.12,1}Siconducano le perpendicolari E T, EG 
| poft.1, jSi conducano le rette EB', EC. 


Dimoftratione, x 


\ af. 7. { TB, GC fono eguali, perche fono metà 
| pr3.3. | delle corde eguali AB, DC. 

| C.46.1 | Iquadrati TB, GC fonoeguili. 

| pr.47.1|Dai quadrati eguali EB, EC leuando i 
| afl.3. quadratieguali TB, EC reltanoegua 


SUR page ET, EG. Ù 
| c.46.1. )ET, EG fonoeguili, ” 
| def.5.3:! Danque AB, CD fono equidiftanti dal 


CENTO +» 
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Le corde AB, CD lono equidi= 
tanti dal centro , 
Dico, che AB, CD fono eguali. 


DimoSlragione ; 


def.5.3.} ET, EG fonoeguali. D 
c.46 ®. ;Iquadrati ET, EG fono eguali. 
pr.47.1! Dai quadrati eguali EB, EC leuandoi | 
ef.3 quadrati eguali ET, EG teftano| 
egualii quadrati TB, GC, 
c46.1. TB, GC fono eguali, 
pr.3.3. ! AB, CD fonodoppledi TB, GC. 
aff:6. | Dunque AB, CÒ fonceguali, 
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Teor. 14, Prop. 15. 

i Rè le corde del circolo a il diametro è la 
| ÉÀ  Mafima, Be fono maggsori quelle; che 
Ù fono più vicine al centro . A 
Nel circolo AFD fonole corde i 
ACB;GD, ET, 
i Cé il centro 
ji ACB il diametro } 
i CH, C fono perpédicolarià GD,FT TC 
| GDe più vicina alcen'ro diFl',pere | NBD 
i che CHèminoredi CÌ, 

Dico, che ABè la maffi:ma di tutte le corde 

| Lt che GD è maggiore di FT. , 

| ‘Preparatione. 
| prizet | Si tagli CL eguale à CH. i 

pr.in.1,! Per Lfi conduca la corda MLN perpéèdi» 
! ?  colareà Ch... 
por. 1. Si céducano le rette CG,CD,CM,CN;CE; 
Dimoftratione . (CT. 
| dist | ACBè vguale alle due GCD 
| prop.20 {f GCDiono maggiori diGD 
| af,1.1:8 AB maggioredìGD 
| Così fi prouarà, che AB è maggiore d’ogn 
Ù altra corda . 

Dunque A Bè la maffima di tutte le corde. 
d.15.1 [Ttati MCN fono eguali à i lati FCT 
aft.9. | L'angolo MEN é maggiore dell’ang. FCT 
pr.z4.1'; MN é maggiore di FI 
pr.14.3! GD, MN fonoeguali 
af.1.1,8 | Dunque GD è maggiore di ET . 
G 












nn 








|| 
È 


» 


| 
| 


Teo 
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Tcor.15. Prop.16. 





Dl. Vella vetta, che ffà perpendicolare al dia- 
| gg metro de! cirdolios nella fua effremità } & 
(hi dtarizente. B Nel luogo, che trà sl citcolo' ; è la 
I tangente fi contiene, non fi y; può condurre ira: li- 

nearetta. yL *angolo del femicircolo è maggiore 
d'ogni acuto rettilineo è ‘d' L* angolo del contatto è 
| LE minore d'ogni acuto rettilineo . 

| 


















Nel circolo ABC il diametro è 


CD è perpendicolare al diametro 
nell’eltremo C. 

Dico, che CD CU nean delcir= 
colo ABC, 

Che trà lacurua EC; 8a rette 
CD non puòcondatti altra di= 
mea retta, 

Che l'angolo del femicircolo ECA è maggiore: di 
‘ogni acutorettilinco. 

Che l’angolo del contatto ECD, é minore d ogni 
acuto rettilineo + 





pi I Inftanza. 
Ul BD non é tangente dei circolo ABC; ma lo fesa 
pd nei punto F. 


Pre 























TERZO. 


Preparatione» 


| poRi1. {Si condurrà la retta AF. 
. Rifpoflta . 


I diro.r. L'angolo ACF éretto, | 

i pru7.v L'angolo ACE' è ininor dalretto. 

1 pr.18.1tLacorda AF farà maggiore del diametro 
| AC controla prop 15.3. | 

1 aff. 16. ! Dunque CD È tangente del circolo ABC. 


Inflanza { 


Trà la curua EC, &laretta CD fi può condurre 
yn altra retta CG. 


Preparatione . 


pr:1,3. | Sitroui nel diametro AC ilcentro del cite 


* colo H. 
1 pr.iz.1]|Sicondarrà la retta HEG perpendicolare 
à CG, 
Rifpofla, 


d:10.1. Fprmido HGC retto, e maggiore deli’ 


angelo HCG. 
G 2 Sao 


ti Wes 








ii 
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pr.13.1! Sarà la HC maggiore D 
delia HG. dÎ 
d.15.I, I raggi HC, HE fono DA 
ji eguali, 7 ir 
i Sarala HE maggiore del. ; 


aft,1. 8 






I aa 3 
| la HG contro l'alto. si Ri sa 
aff. 16, | Dunque trà la curua 
e. EC, &la retta CD n 

non-fi può condurre vn'altra linea retta, 






Inflanza , 





L’angolo ECA non è maggiore dell’angolo acuto 
rettilineo GCA. 
L'angolo ECD non è minore dell’ angolo acuto 






rettilineo GCD, 





Rifpofta Commune. 


Sarà la retta GC condotta trà la curua EC,& latan- 
gente C D. contro la dimoftratione, che hab- 
b.amo fatta’. 


af 16, [enense l'angolo del: femicircolo ECA è 
maggiore d’ogni acuto rettilineo. 

aff 16: | Duaque l'angolo del contatto ECD è 

minore d’ognl acuto rettilineo. 





f 


t| 


| 


da 
— --_ 


Î 


__ 


=== 





N lE pi ita 


TE ;R4z:0, 
Teor.2. Props17. 


] Ati vn punto ,e vn circolo; condurre dal 
i punto la tangente . 


Dato il punto T 
Dato il circolo FC 
Bifogua condurre la tangente TE. 


Operatione . 





pr.1.3 |Si trouiil centro delcircolo CF,che fia B. 


pofi.1. ‘ Siconduca la retta TCB. 
prti.i. | Si alzi la CD perpendicolare ad TB, 
poft.3. |Pal centro B per T fi conduca la circon= 
ferenza TD. 
posî.1. |Siconducanole rette DEB, gras 
Dico, che TE é tangente. 


Dimoflratione + 


tx: due.triangoli. DBC, TBE l'angolo È 
I è è commune, 
Hati DB,TB ; 
d.15.t I TiuiBC, BE) fono eguali. 
pr.4.1,y° Gliangoli DCB, TEB fonoeguali 
d.10,t | L’angolo DCBè retto 


aff.1». | L'angolo TEB È retto 


pr. 16,4 Ti iesscnie. 


3 Tee 
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Teor. 16. Prop .18. 


ch Pando vna linea retta tocca il circolo la 
phi retta, che và dal centro al'consatto s gli 
dii è prependicolare . 


La retta AB toccail circolo BDy 
in Ba 

C é il centro 

Dico, che la retta CB è perpendi= 
colare.. 








Inflanza è 
, B 
Non è CB perpendicolare ad AB; ma'f bene CEA. 
Rifpofta. 


d, 10,1. | L'angolo CABfatà retto,e maggiore dell" 
angolo CBA. 

pr.13.1. Il fato CB farà maggiore di'CA. 

d, 15.1. | CB, CE fono eguali © ì 

aff.1.8 y CE farà maggiore di CA! control all.9, 

4[].16, | Dunque CBé perpendicolare a BA. 





Teo. 


















TERZO. 
Teor. 17. Prop. 39. 


\ E Nquella retta, che nel punto del contatto 
ì I /?a perpendicolare allatangente, fitrouail 
1 ceniro de: circolo. 


Laretta BCT ftà perpendicolare alla tangente AB 
nel punto del contatto B. 
| Dico,chein BCT fitroua il centro del circolo BD: 
InSlanza 
Il centro non è in BCF ma fuori nel punto G. 
Preparazione , 
| poft.v. | Si condurrà laretta CB. 
[ Rifpofta. 
pr.18.3 | L'angelo GBA farà retto 


| dio L'angolo FABèretto 
| Gliangoli GBA , TBA faranno eguali, 
aff.12e 


| contro Paff. 9. 
Dunque ini BCT fitrouail centro delcire 
aft,16, | colo BD. 


G & Teore 
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Tcor.18. Prop. 20. 


7 Fando fotto la medefima portione di Cir- 
conferenza , ffanno due angoli, vno al | 
centro, e l’altro alla circonferenza ; l 


‘angolo al centro è.doppio dell'angolo alla cir- 


conferenza . 





Sotto la medefima portione: di circonfetenza AB, 
ftanno due angoli, ACB,ADB. 
L'angolo ACB é al centro C, 
L'angolo ADBè alla circonferenza . 
Pico sn he l'angolo AGB, è doppio dell’ angolo 
£.DB. Mitre 


Preparatione. 


pof,1, 2, ÎSi conducs;e prolunghi la retta ECE. 
Dis 













TERZO. 
Dimofiratione , 


dis. ! Ir:ggi CA, CD fonceguali 
ì prs.14; Ghiaogoli CAD, C DA fono eguali 
È pr.32.11 L'angolo ACE è vguale è gli angoli CA- 
È 4 D, C D A \ 
L'angolo ACE è doppio dell’ang. CDA 
Parimente, fi d'moltrerà , che l'angolo 
BCE è doppio dell'angolo BDC 
1 all'angolo RCE aggiungenco , è levan- 
do l'angolo ECA , fi farà l’angolo AUB 
All’angalo BDC aggiunge ndo, 0 leuando 


| 
angolo CDA, fi fara l'a ngolo ALB 
} 
i 









Duuqgue l'angolo ACB è doppio dell’an= 
golo ADB. 
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Teor.19. Prop. 21. 


Li angoli, che fono nel medefimo fegmene | 
to, fono eguali. | 


Nel medefimo fegmene Wai 
to AB, fono gli an- } 
poli ACB, ADB, | | 

Dico , che gli ig 
ACB, ADB fono e- \\ 
quali. ATTB 

Preparatione nelta prima figura 

pr.1,3 | Si trouril centro detcircole È. 

| 





poft.i. ' Sì conducanole rette EA, EB. 
Dimoftratione . 


pr:20,3-| L'angolo AEB è doppio di ciafcuno de 


gii angoli ACB,ADB. 


UH 
af].7- | Dilique gliangoli ACB, ADB fono eguali, 


Preparatione nella feconda figura. 


polt.x.2 + Si conducano,e prolunghino le rette CER, 


| DEG. 
Dimoflratione 


278. lGliangoli AEG, GEBfonoeguali è gli | 


|] angoli AEF, FEB. 


pr.20,3° Gli angoli AFG,GEBonoitdoppio dell” | 


i angolo ADB. 

pr.20.; | Ggli angoli A&F,FEB fono il doppio dell” 
i angolo ACB. a 
i Déque gli angoli ACB, ADB fono eguali, 


aft. Fa T 
Feore 
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Teor.20. Prop. 22. 


/ Quadrilateri , che fi deferiano nel tircole 
(A Banno gli angoli oppoffi eguali a duesvetti 


| ABCD è vn quadrilatero defcrit- 

# tonelcircolo. 

È Dico, che gli angoli oppofti A- 

| BC; ADC fono eguali è due 
retti » 





Treparatione, 


i pr.1.3 | Si troni il centro del circolo E. 
A polti. Ì Si conducano le rette AE, BEF, CE. 


i i Dimeftratione 

| przoz li angoli AEF, FEC fono il doppio 
i ! dell’angolo ABC, 

) pr.20.3) L'ang.AECèil doppio dell’ang ADE. 

| Turtì gli angoli al punto E fono doppij de- 
1. Î gli angoli ABC. ADC, 

| c.2.pr. } Tottigltangolial punto Efono eguali è 
95.8, quattro retti, | 

| Dunque gli angoli ABCy.A DC fono e 
Ì guali è due retti, 
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Teor 21. Prop: 23. 


TOn può effere, che fonra lamedefima tinea | 
vetta ,e verfola medefima banda, fiano | 
due fegmenti di circoli, fimili, e difeguali . | 


Soura la retta, AB verfo la medefi: N | 
ma banda fono i due fegmenti vII 
di circoli ACB,ADB fimili,e die ! 
feguali, Me 

Preparazione , i 


| Per A fi condurrà vna retta, che fegarà f 
fegmenti in due aîtri punti C.D. 
peft.s. .4 Si condurranno le rette CB, Db, | 


Rifpofta. 


d.t2:3 Nei fegmenti fimili ACB, ADB faranno 
gliangoli ACB, ADB eguali; ; contro la 
prop. I6.I. 
«(16.1 Dunque non può effere,che foura la retta | 
AB, verfo la medefima banda , fiano i 
due fegmenti di circoli ACB, ADB fi- | 
mili, e difeguali, | 





Teg= 














T.E R z 0; 


Ù Teor. 22. Prop. 24: 


di i I i 
‘ I Segmenti fimili , che hanno le bafieguali ; (0- 
) 


(A noeguali. 





I fesmenti ACB, DFE 


| 
(i 


a C F 

i fono fimili, & hanno TA 

î le bali AB, DE 7 \ f \ 
i eguali, I 


iDico , che i fegmenti A. BD FE 
ì ACB, DEE ionoeguali. 
Î Preparatione . 


| Si fourapongono i punti A, D, 

\poft.6. Etlerette AB, DE. 

| | Ecil fegmerito ACB allo [patio doue é il 

| fegmento DEE, 

Dimoftratione. 

la].16. [si adattano punti, B, E; altrimenti faran» 

È nolebafi AB, DE difeguali; contro la 
fuppofitione. 

Si adattano i fegmenti ACB, DEE jaltri- 
mentifaranno foura la medetima retta 
due fegmenti di circoli fimili,e difegua- 
li; contro la prop.23. 3. 

Daquei fesmenti ACB, DEE fono eguali, 


Re 
ar: 160 [ 
i| DA 
ì ; 
| 
le0.8. | 
| Corollario . 


| Da quefta propofitione è manifefto jche i fegmenti 
| fimili, edegualifiadattano, È 
Teo» 
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Teor. 3. Prop. 25. 


D Ato vm fegmento; compire îl fuo circolo . 





Dato il fesmento ABC. 
Bifogna compireilcircolo. 





Operasione . 


pr.10.1 pai divida AC in dueeguali AD, DC. 
priri ;Sialzi DB perpendicolare ad AC. 
polt. 1. | Si conduca la retta AB. 
pr.zzi aa ABD-fifaccia eguale l'angolo 
DAL. i | 
por 3 | Dal centro E per A fi conduca la cisl 
iconferenza AC, che'farà ‘il compimen=| 
to del circolo . | 


P_i 


| Dimoftratione, > | | 
Nettriangoli EDA, EDC gli angoli FDA | 
| EDC fono eguali, illato ED è come 
| mung; i lati DA; DC fonoeguali. 
praga i Le bafi EA, EC fonoeguali. 
"| Nelitriangolo EB Agli aogoli EB A. 
EAB fonoeguali 
prb.t» Î lati EA, EA fono eguali. 
e]. I. | Le trelinee EC, EA, EBtono eguali. 
pro.3. E èilcentro delicircolo ABC. — 
| La circonferenza AC è compimento del | 


circolo ABC, 
Teor. 
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Teor. 23. Prop. 26. 


E i circoli eguali gli angoli eguali alla cir- 
fe ouero al centro; fono forto- 


| pofti è gli archi eguali . 





ere 


i Icircoli ABC, DEF BR 

1 fonoeguali. 

1 Gliangolialle circon- / 

| ferenze ABC,DEF([ /G 
fonoeguali. VV 

fl Quero gli angoli ài A C 
centri AGC, DHF 

i fonoceguali, 

Dico , chegliarchi AC, DF fonoeguali- 





Dimoflratione, 


i af.16. | Souraponendofi gliangoli AGC, DHE fi 
Ì adattano, altrimenti non faranno eguali 
Î | contro la fuppofitione, 
1 aff. 16. {Si adattano à punti A, C ai punti D, È; 
Ii altrimenti GA, GC, HD, HE non fa- 
il | ranno eguali;contro la def 1. 3, 
i d.11.3 | Ifegmenti AC, DE fono fimili, 

i €24 3- q1 fegmenti AC, DEF fiadattano. Ù 
Î af.14.68.: Gli archi AC, "DE fi adattano. » 
| <[f.5. | Danque gli archi AC, DE fono eguali, 1 


Teor. 
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(Ni Teor. 24. Prop. 27. | 
Nt) E i circoli eguali gli angolî , che fono fot- | 
i to archieguali, & che fono al centro , 
cuero alla circonferenza ; fono eguali. 


I circoli ABC, De 

EF fono eguali 
Gli archi AC, DE H 
5 0) fono eguali. 
Rei, Gli angoli AGG, 

DEE fono al A 

centro, 
Gli angoli ABC, DEFfono alla circonferenza. 
Dico, che gliangoli AGC, DHF fono eguali 
È: che gli angoli AEC, DEF (ono eguali. 





Inftanza . 


Non lono eguali gli angoli AGC, DHF; ma fi bene 
gli angoli AGI, DHF, 


Rifpofta è 


pr.26.3 [eli archi ACI, DE farannoeguali; con- 
tro la fuppofitiane. 

aff.16. | Dique gli angoli AGC,DHF fono eguali. 

pr.20.3. | Gli angoli AGC, DHF fono doppijdegli 

dii | angoli ABC, DEE i 

Li alf.T. Dunque gli angoli ABC,DEF fono eguali. 


Teor. 


en 
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| Teor. 25, Prop. 28. | 
i E i circoli eguali, le corde eguali, fono bas 
fi di archi; che fono eguali; cioe i mgge 


; 4 i i n sg L\ + 
| giori, © i minori del femicireolo fra di loro. 


| Icircoli ABG,CDH ©: 6 
| fonoeguali ; 
Le Corde AB ) CD fono È 


| eswsali i i sl 

1 Dico ,chegli archi mag. Nd 
giori AGB, CHAD fono At B 
eguali. 





ì Etcheiminori AIB, CKDfonoeguali, 
Preparatione, 
ì pr.1.3 |SitrouinoicenstriE, T 
{ poli, PECE le rette EA, EB, TC,TD 
| Dimoftratione. 
fd d1.3, Liragei BASI EB,TC;TD fono eguali 


Le bafi AB, CD fono eguali 
| prié.t Gliansoli E, T fono eguali 
 pr.26.3 | Dunquegliarchi AIB, CKD'fono eguali, 
1 aff:;, | Punquegli archi rimanenti AGE, CHD 
fono eguali. 


Teor 
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Teor. 26. Prop. 29: 


Uh E icîrcolieguali, gli archi eguali ; ban | 
no le corde eguali . 


Icircoli ABG, CDH fo- 
fono eguali. 
Gli archi AIB, CKD fo-!.. E * 


no eguali . 
Dico, che le corde AB, 
» EDfonoeguali. AB € D 


hi Preparatione. 


iI pr 1.3. [ Sttrouino renti E, F 
i poft 1. {Si conducanote rette EA, EB, FC, FD. 


Î Dimoltratione. 
d.1.3. | I raggi EA, EB, FC, FD fono eguali. | 
pr.27:3 | Gli angoli È, F fono eguali. | 
Pr4. 14 Ì Dunque lebafi AB, CD fono eguali . 


SSSIHHIE 
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Probl.4. Prop.30. 
1) Ato un arco, diuiderle in due eguali . 


I 

| Dato l'arco ABC R 
| Bifogna diuiderlo iu due archi AB, Zi 
| BCegualb di 

| Operatione . 

pot. |Sì conduca la corda AC. 

) pr.io.1| Si diuida AC in due eguali AD, DC 

| prsi.i Ii alzi BD perpendicolare ad AC. 
i | Dicojche gli archi AB, BC fono eguali. 


Treparatione. 


n] 


I pof.1. :Si conducanole rette AB, BC. 
| Dimofiratione . 


Ne i triangoli BDA, BDC illato BDè 
commune; i lati DA, DC fonoeguali; € 
gli angoli retti BDA,BDC fono eguali + 

pr4la, Le corde AC, BE fono eguali 

pr.29.3.i Dunque gli archi AB, BE 


ei darne ea PRO mare 


E nd > snai 


C fono eguali. 
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1h Teor.27. Prop:31. | 


fa 1 El circolo ya'angolo foura il femicircolo | 
I IN èretto, B l'angolo foura il' maggior feg- |} 
In mento è minor del retto , l'angolo fowra il mi- | 
Ni nor fegmento è maggior del retto, d'l’angolo del | 
| 

| 





maggior fegmento è maggior del vetsò sel’angolo 
del minor fegmento è minor del retto è 


ABE è femicircolo. 
fu AEDe maggior fegmento 
(ol ABD é mino: fegmento 
GI Dico , che l'angolo ABE (oura 
SERI il femicircolo e retto 
Fi Che l'angolo AED foura il 
maggior fegmento è minor 
del retto, 
Ch l'angolo ABD foura il minor fegmento è mag- 
or del retto. 
che Ì angolo del maggior fegmento ADE è mag- 
gior del retto 
Che l’angolo del minor fegmento ADB è minor 
dél retto, 





Preparazione, 


Li pr.t.3 |Sitroui nel diametro AE ilcentro T, 
bg poft.r. | Siconducala retta DI 
ito pojl. zo Ii prolunghi la retta EDinC, | 
IRC î È e Die 
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Dimoflratione, 
î pr.20.3 | Gli angoli DTE, DTA fono il doppio de 
fi « cgliangoli DAE, DEA. 
È pr:13.3j Gli angoli DIE DTA fono eguali è 
4 $ due tetti. 


laf.7. | Gliangoli DAE, DEA fono eguali d vn 





ì 
j retto. 


d pr.32.1 LI tre angoli del triangolo ADE fono e- 
î guali a due retti. 

laTtT.. | Dunque il rimanente angolo ADE è retto. 
| pr.i6.1 | Dunque l'angolo AED è minor del retto. 
î pra: Ne quadrilatero ABDE, gliangolioppo= 
| _fti AED, ABD fonoeguallà due retti, 
Î Dunque .l’ang. ABD é maggior del retto. 
i Dupque l’angolo del maggior fegmento 

ADE è maggior del retto ADE. 

: Danque l'angolo del minor fegmento 
ADB è minor del retto ADC. 
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es 
te 


Teor. 28. Prop. 23. 


— DD 


'Occandofi:‘vn circolo , ed'vnalinea retta; | 

fe dal toccamento fi condurrà vn'altra. 

retta, che feghi ji circolo in due portioni , farà 

conla tangente gli angoliegnali a gli angoli, 
fourapofti alle: portoni alterne è 


I circ DFC,&laretta ACB,fi totcano' tel punto C. 

CE fega il cirtoloin due portioni CDE,CFE. 

Dico, che gli angoli EDC, ECBfo- 
no eguall | 

Et che gli angoli EFC, ECA fone'e- 
guali ® 1 


sont 3 SPIEGATO TI INT CLS CISTI ON CENE 





Preparatione + 


jS conduca il diametro DC. 
poi. Si conduca la retta DE, 


] Dimoflratione, 
LL pr.33.1 | { tre angoli del triangolo DEC fono egua- 
ih, li a due retti. 
ML P.31.34, L'angolo DEC è retto 
ENI 4.3. }Gliang.EDC,ECD fono eguali ad vnretto 


L'an- 
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pr.18.3 | L'angolo DCB è retto 
‘aflt. |Gliangoli EDC, ECD fono eguali all'an» 
golo DCB , 
| Leuando l’angolo ECDB commune 
È af:3. * Dunque gli angoli rimanenti EDC, ECÈ 
! fonoeguali 
î pr.23.3 I Gli angoli EDC sEFC fono eguali à due, 
ì| retti 
È pr.13.1 | Gliangoli ECB, ECAfonoeguali è due 
retti 
| Leuando gli angoli EDC, ECB eguali 
È af.3. * Dunque gli angoli rimanenti EFC, ECA 
fono eguali. 


0. 
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i Probl. S- Prop . 33» i | 
PT Lio n angolo, ed vna linea resta ; defcri- | 
M_# o uere foura laretta vna portione di cene 
chio capace dell'angolo dato. È 
| Ehi | 
Pa ) 
RI soi 
AS 


Dato l’angolo C. i 

Data la retta AB. 

Bifogna defcriuere foura 
AB la portione AEB A 
capace dell’ angolo 
AEB eguale all’angolo 


Cc. 











uti 





DI 


Operatione . | 

pr.33.1 | Si faccia l’angolo BAD egualeall’ang, C. 
pr.11,1 | Sialzi AE perpendicolare fopra AD. 
pr.z;.L \si faccia l'angolo ABF egualeall’ang.BAP 
poR. 3. | Dal centto È per A fi conduca la'cironfe- 

renza AFByla quale paffarà per B per- 

| chelereite RA, FB lonoeguali. 

pr.6.t0 | Si conducada retta BE. 
dA. 34 Ri chegliangoli BEA, € fono eguali. | 


Ì Dimoflratione . 
d.17.I EPA è diametro. 
pr.16.3{ AD è tangente del circolo A EB. 
Pr.32.3 | Gli angoli BAD, BEA fonceguali. 
i Gliangoli BAD, C fono fattieguali . 
afî, x. | Dunque gliangoli BEA,C foro CI 
robi, 
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Probl. 6. Prop. 34 


i Ato vi angolo, ed un circolo; tagliarne 
# ‘vna portione capace dell'angolo dato . 





î Dato l'angolo C. 

î Dato ilcircolo AEB. 

1 Bifognatagliare la portione AEB capace dell'ango» 
lo dato C. 


Operatione . 
f pr:1.3. Si trouiil centro F. 
i poft.1. {Si conduca il diametro EFA. 
d pr.il.1 [Si alzi AD. perpendicolare ad FA. 
i pr.z3.1 [Si faccia l’angolo DAB eguale all'angolo 
C 


| Dico, che AB taglia la portione AEB ca- 
pace dell’angolo €. 


Dimoftratione . 


ll) Great, spe 


ì pr.16,3 AD È tangente del circolo. 

) pr.33.3.! L'angolo nella portione BEA è vguale 

I all’angolo BAD. 

| L'angolo BAD è vgualeall’angolo €. 

* «ff. 1, * Dunque la portione BEA È capace dell’ A 
angolo €. 
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pY.3. 3a] DE, EC fonoeguali, 
dvn... ill quadrato DE è vguale al rettans, CED, 
aff. 1. {| Vanqueirettang.AEB, CED fono eguali, ( 
Suppongo, che CD non fia perpendicolare al dia= 
metro AEÈ, 3 
Preparatione , 
pr.12.I | Si conduca dal centro F la perpendicolare | 
LE 
Dimoftratione , | i 
pr.3. 36}CG, GD fonò eguali. 
Il quadrato FE co il rete 
tangolo AEB, 
pr.5.%» 3 Il quadrato ic) 
d.,vn.2. | Il quadrato FD, 
pr. 47. I I quadrati FG, GD ) 
pr.s. . |Equadrati EG, GE con il 
rettangolo :CÈED, 
: Il quadrato.FE con. n reta 
tangolo CED, 
fono eguali; 
af 3. 1! Danquei rettangoli AEB 
CED fonoeguali. 
Refta da dimolirare quando AB, € D non fiano 
diametri. 





pr.4p.1 





| Pretavitioneii 
poli. 1. { Si conduca i! diametro GFEH, 
i Dimofitazione. 
Pr 35.3 11 rettangoli AEB, GEH fonoeguali 
PY.33- LI rettangoli GEH, CED fonoeguvalle | 
al, 1, j Daque i rettigoli AEB, CED [ono eguali. | 
Teor 












hi I 


| ì 








?| 


d 


i 


| 
} 


' 
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Teor. 29. Prop. 35- 


S E nel circolo due rette fi fegano ; 1 rettangoli 
x} delle parti dell'una, e dell'altra fono eguali. 


Nel circolo ACBD le due AB, CD fi fegano nel 
punto È. i 
Dico, chei rettangoli AEB, CED fonoeguali, 
Suppongo prima , che AEB, CED fiano diametri» 

| DimoStratione , 
d.17.1. |E è centro del circolo. 
d.15.1.,° AE, EB, CE, ED fono eguali. 
cor.def. i Dunque i rettangoli AEB, CED fono 
n 2 | eguali. o 


Suppongo,che AEB fia diametro, & 
che CED fia perpédicolare ad AB. 
Preparatione, 
pr.1. 3. Sitreuiilcentro T. 
polti, ti conduca la retta TD, 





| Dimoftratione . 
d.15.1; AB è divifa in parti ‘eguali (È 
"0A Lin TBVinipare difegmal 
liin È. 
Pr.7.3. (ii rettangolo AEB conilquadrato TE, 
pr.s.2. Il quadrato di du) 
c.d.Dn, (I! quadrato TD. 
pr47.1 | Iquadrati DE, TE, 
s fono eguali. 
all. 3. | I rettang, AEB è vguale al quadrato DE, 


T cor, 
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Teor.30. Prop. 36. 

Ai > E dan punto fuor del'circolo cafcano nel 
fi 3} circolo duelinee, vna Jecante e D'altra tane | 
gente il rettangolo di tutta la fecanze , & della \N 


sN fua portione, che ffà fuor del circolo, è vguale al U 
ti quadrato della tangente . | 


D é il punto fuor del circolo 
i (4 La fecante è DCA, 
4 di, La tangente è DB. I} 


Dial che ilretrrangolo ADC È 
hi; vguale al quadrato DB, 





Preparatione , 
| Se DCA pafla per il cene D 
tro È, 
poll. 1, | si conduca la retta EB. 
I \Dimoftratione . B 
pr.183.L angolo LED é retto 
digit. AC è diuifa per mezzo in 
C,& fe gli agsiùige CD. 
pr.6.2. ‘ J] quadrato CE conil rettangolo ADE, 
pr 473) i: quadrato DE: 
aff:vm.2 (i quadrati EB, BD, ) 
(ul I quadrati EC, BD, 
I ( fono esuatt 
af. 3. * Dunque il rettangolo ADC è vguale al 
| quadrato BD, 
Pre 
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Preparatione, 


Ì Se DCA nou palla per ilcentro E 
Nor.ir. 1‘ Siconducala KE SPIREIMCOare à DA 
TIA 1. i Sicondaca la EC 


| 5 ; 
| Dimoftratione , 


fer.3. 384 ACè diuifa per mezzo in F, & fe gliag- 
: giuogel D, 

I |P” 6.3 *Il rettangolo ADC, conil quadrato FC è 

vgualealquadraco FL 

| Aggiungendo commune il quadrato FE. 

f afize Ì Ilrettangolo ADC coni quadranniF, FG 

| è vguale à i quadra EF, FD. 

| | (1 quadretbbta EC 

l pr.a71î \lilquadrato 9=) 

ava: |ll quadrato EB. ? 

i fonu eguali 

î pr.47.1 (| quadrati. EP.ED 

pr.47.! Î Il quadrato ED ) 

Ù j! quadrati LB, BD 

} fono eguali 

\afonz li rettsmigalo A DE RRIMIFNAdERà 

vguala fquadratr LB, BO 

| «E.3-» | Dunqueal rettangolo ADC è yguale al 

/ quadrato BÒ. | 
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Teor. 31. Prop. 37. [ 

E da n punto fuor del circolo giungono al | 

« È circolo due lince , na delle quali lo fegbi, 
el'altra non lo fesbi; & feil rettangolo di tut | 
ga la feccante, & della fua portione , che ftà fuor, | 
del circolo è vguale al quadrato dell’ altra ,î" | 
altra è tangente è I 





Dè il punto fuor del circolo 
La fecante è DCA 
L'altra é DB 
Il rettangolo ADC è vguale al qua- 
drato VB. SE 
Dico, che DB è tangente . 
Preparatione , A i} 
pr. 17.3 | Si conduca la tangente DF 
r,1.3. ! Sì croui il centro E 
poli.i. | Si conducano le rette DE, EF, EB, 
Dimoftratione. | 
pr.36.3.î Il quadrato DF è vguale‘al rettang. ADC, 
af].1, |Iquadrati DB, DF fono eguali i 
| Ne i triangoli DBE, DFE il lato DE è | 
commune 
c.q6,1 I riati DB.DF 
d.i5.1. | I lati BF, FE 
pr8.1. oli angoli DFE DBE fonoeguali 
pr.18.3 | L'angolo DFE è retto 
af. i L'angolo DBE é retto 
pr.16.3 | Danque DE € tangente . 





) fono,eguali 








ILIBRO QVARTO 


De gli Elementi d'Euclide. 


ii 


| 
| 
| DEFINITIONI. 
i 
| 





ir DE una figura rettillinea infcritta 


I +4 invnaltra; quando ciafcuno de gli 
| angolidella infcritta tocca ciafcunodei lati 


dell altra . 


| 
i 
> Parimente l’altra figura dicefi circonferitta. 
È at ar À 

°° figura ABC diceli inferitta alla p A_H 
| 


figura EFGH . 
Et la figura EFGH dicefi circonfcrit D 
| taalla figura ABCD. H 


| 3 Dicefi vna figura rectilinea in-E TÉ 

| fcritta nel circolo; quando ciafcuno de gli 
|. angolitoccalacirconferenza. 

la Ma diceficirconferitta: quando ciafcuno de 
l  ilatitoccalacirconferenza. 

ls ‘Parimente diceft il circolo infcritto in vna 


© ficura rettilinea, quando la fua circonfe- 
1 renzatoccaciafcunode ilari. 
16 Madicefi circonfcritto; quando la circonfe- 


renza tocca ciafcuno de gli angoli . 


La- 
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La figura ABCD dicefi ififeritta nel circolo ABCD 
La figura ACIG dicefi circofcrittà al circolo BHD | 
Hl circolo BFH D dicefi inferittoînella figura ACIG 








Il circolo ABCD dicefi circofcritto alla fig. ABCD, ì 

9 Dicefi vira AZTSR A_P_ C 
linea vetta IT di | 
adattarfi nel Di D | 





circolo qua- 
do gli eftre- SG 
mi di quella GURS UI 
fono nella circonferenza . 
Probl.1, Prop. i. | 
= Ato vn circolo , e data vna linea retta mia | 
A more del diametro , adattarle nel circola 
qua retta eguale. 
Dato il circolo ABG 
Data la tetta D minor del dia- 
metro AEC, 
Bifogna adattare nel'eircolo la 
rerta AB eguale è DD. 
Operatione. 
pr.z:l Si tagli ABegualeà DI 
poft.3. Dal centro A per E fi conduca la'circonfer | 
| | renza EB, che feghi ìl circolo inb 
poft.1. | Si conducalla retta AB, 
| Dinsoftratione 4 
| D, AE fonocguali 
AE, AB fona eguali’ 
Dunque D,ABfonoeguali è Pros 














dt5.I, 
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Probl.2. Prop. 2. 


! Ati vn circolo ,e vn triangolo ; inferiuere 
nel circolo ‘un trianzolo equiangolo al 


i sriangolo dato. , 
G__A 





Dati il circolo ABG 
Dato il triangolo DEF 
Bifogna infcriuere al circo- 
jo il triang ABC equian- 
.golo al triangolo EDF.. £ 


è do DD ccà 


Hit Operatione . 


 pr.17.3. [Si Vopace la GAH tangente del circolo 
i ini. 
i prazi. | Si faccia l’igolo' GAB eguale all'angolo F, 
| &l’angolo HAC, eguale all'angolo É, 
° poft.s. Si conduca la retta BC. 
i ! Dico , che i triangoli ABC, DEF fono e- 
| quiangoli. 
Dimoltratione. 
pr.32.3 {Gli angoli F, GAB, ACB fonoeguali, 
Gli angoli E, HAC; ABC fono eguali. 
pr.32.14 Tutti gli angoli del triangolo ABC fono. 
8 I eguali à tutti gl’angoli DEF. a 
af 3. !Gliangolirimanenti D,BAC fono eguali i 
Dunque i triig ABC, DEL fono equiagolie È 
i Pro» 
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Probl. 3. Prop. 3. 


Pe Ato vn circolo e vn triangolo circonfcri- 
iP uere alcircolo vntriangoloequiangolo al 


triangolo dato . 


Dato il circo- 


lo ABC. N I 
Dato ti trian: D 

golo DEF. / > 
Bilogna  cir- | 

confcrivere Lu MGE 


al circolo il 
triangolo NLM equiangolo al triangolo DEF. 


Operatione è 


pol.2. [SÌ prolanghi la FF.in GH. 

pr.1:3,.3 Sì troutil centro delcircolo I. 

post. 1. sì conduca la retta IB. 

prst3:1 Si faccia l'angolo BIA eguale all’ angolo 
GED, &i’angolo BIC eguale all’ango- 

| 10 HFD. 

pri17:3 Perli punci B, C, A ficonducanole tan- 

genti LM,.MN, NL. 
Dico; chei triangoli NLM, DEF fono 

equiangoli. 


Di- 





_—* 


Mm —S 


le — 























| 
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| Dimoftratione . 


pr.za.! [Ne quadrilatero ALBI tutti gli angoll 
fono eguali à quattro retti, 

pr.16.3 | Gliangoli IAL, IBL fono due retti , 

aft. 3. «Irimanepti AIB; L fono eguali è due retti, 

DIAZ Gliangoli GED, DEI: fono eguali à due 
TELI è 


403 [ Lenandogli angoli Alb, GED. eguali; gli 





angoli rimanenti L, DEF fono eguali + 
Parimente fi dimoftrerà, che gli angoli Ma 
DFE fono eguali. 
pr.16.i } Gli angoli DEF , DFE fono minori di 
due retti. 
aff.1. | Gli angoli L. M fonominori di due retti. 
pupani Lerette LN, MN non fono parallele,ma 
& 29.1!‘ concorrenti nel punto N. 
Plo3z:.1 I Turri ali angoli NLM; fono eguali à tutti 
| gli angoli del triangolo DEF. 
af. 3. 1Levando‘gli angoli eguali LM, EF, irima» 
| nenti N; D fono eguali » 
Dunquei triangoli NLM , DEF fone e- 
quiangoli è | | 
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3, Probl. 4. Prop. 4. 
I vs dato triangolo ; infcriuere ‘un circolo, 


Dato il triangolo ABC A 
Bifogna infcriuerghi il cir= 
‘colo DEF. 


| ‘Preparatione è 
pr.23.I Si divida ciafcuno d'oc, O 
de gli ang.B,C in due e wali,per le rette 


BG, CG concorrenti nel punto G. 
pre12.1 | Siconducano leGD, GE, GF perpendi- 
colari fopra ilari AB, BC, CA, 
.poft.- | Dal centro G, per il.punto .D, fi conduca 
| la circonferenza del circolo DEE, 
Dimofirat:one. . 
| Na itriang.GBE,GBD il lato GB è cont- 
mune gli ang. GBE, G8ED;& gli ans. 
retti GEB,GDB fono eguali frà dì lera, 
pr.z6.I Ire rette GE.GD [ono eguali, 
f [revimenio fi dimoftreranno le rette GE, 
GF eguali 
d.15.t Ici punti D, E, F fono nel circolo, che fi è 
î defcritto. | 
pr.16.3 : Etleretee A B,BC,CA toccano il medefi= 
j mocircoloneipuntiD E,F. 
d.<.4. | Dunque il circolo DEE è inferitto al 
triangolo ABC, 
| Pros 














IN 


e eni 


A PE n 


|| grito.s {Sidividano ilati AB, AC 


Pro! 1,1 SÌ alzinole perpendicola- . 
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Probi. s. Prop.5.. 
Pntriangolo datos circonferiuere vn ci 
colo. \ 


fa 


| Dawil triangolo ABC. 
| Bifogna circonfcriuargli il circolo ABC, 


Operatione . 
per mezzo aci piti È,F 


«ri ED foura AB, & 

* FD foura' AG, che con. 

i c’corrano nel punto Dai» (& 
poft.3.|:Dal centro, D. per A.fi, 
4: :conducala circonferene 

wi. 1. [Si conducano le rette 


>, 
| Disnaflratione. 
| NeitriangAED,BEDil /1 
] lato: DE=è commune; i | 4 / 
lati BA,EB fono egua= 
li;gli angoli retti DEA . . 
DEB. fono eguali. 





pr.q.1. | Le bafi .DA. DB fonoeguali. 


$ kParimente fi dimoftrerà, che DA, DC fo 
no-esuali.- 


A d.15.1, jIlcircolo defcritto paffa per li punt! B,A,G 


d.}6,4.0? Dunque i) circolo è circenferitto al triane 
golo ABC. 'radieni- - | 
ni i Probl, 
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Probl. 6. Pitop: 6. 


El dato circolo infer iuere n quadrato. 


B 


Datoil centro ABCD. 
Bifogna infcriuere il quadr. A BCD. 






»Operatione . 





I ò DET 
pr.1.3 [Si troui il circolo dell circolo E, 
pot.r. {Si conduca il diamet ro:AEC, 

"prot. [si alzi il diametro perpendicolare DEB; 


pot. ] Si conducanole rette ABCDA. 


| Dico,che la figura rei ttilinea ABCD é qua= | 


drato'; o PA. 


Dimoftratit me, 


| Neitriangoli AED, AEBI lathe gli igoli | 


AED; AEBfono ‘eguali. — 
#r.4:3- | Le bafi-AB,AD {ono eguali. 
Parimente fi dimoftr aranno le rette AB, 


BC; CD eguali. è 


P.313 î Nelfemitircolo DAI 3l’îgolo DABè rette 
Wi atto | Parimente fidimoftrarannò gli angoli A, | 


| "|; BC; BCD, CDAr etti, b 3) 
’d9.1 gni hguratet'tilinca ABCD è qua- 
drato, A, 344 


Pro- 
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Probl.7. Prop.7. Pa 
Vn dato circolo circonfcriuere vm quae 
. drato: 


Dato il circolo BDHE. 
Bilogna circonfcriuergli il qua- 
drato AGIC. TLAL 





Operatione è 


pr.1.3 | Si troui il centro deltircolo E. 

poft.i..! Si conduca.il-diametro BEH. © 

pr.s1.1 | Si conduca il diametro DEF perpendicos 
lareà BEH, CL gf 

pr.17.3; Per li punti BDHF fi conducino letame 

| genti CAGIG;le quali dico,che rinchitwt= 

i dono il quadrato circéfcritto al circolo» 


| Dimoftratione. 


pr.16,3 L'angolo ABE è:retto, 
pr:28.1 | AC, GlIfono parallele à DEF; 
pr.28.1 AG, CIfono parallele è.BH, ‘ 
1 prezgi | AC; GI, AG, I fono.eguali al diametro 
| del-circolo,e però fono eguali frà dilero 
fr:3.41! Gli angolLA;C;1,Gfono eguali à cialcu- 
no de gliangoliretti;che fi fanno ad E. 
ef.12» * Gliangoli.A,jCy]; Gfonotetti. 
d,29. | Dungec ACIG è quadrato, 
I 4 [Oo 
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Probl. 8. -Prop. 8. 1 
N El dato quadrato inferimere vn circolo. 




















Dato il quadrato AI. 
Bilogna infcriuetgli va circolo, 
‘ Operatione, DITE 
pr.t0.1| Si diuidano ilatieguak 
ci ig mente nei punti 
|: BDHEbosnnti un 
fo g0/.1. | Siiconducano.perlì punti oppotti le rette 
Ù sona !BHDFchefifeganoin È. I 
poft.z. Dal centro E pet Bifi conduca la circonte» 
dee renza delcitcolo BDHF, il quale dico» 
| cheéinfcritto al quadrato. 


| Dimoftratione. 


Pr.33.! | Re a fono parallele, & eguali . 
pr.33.3 | ED,EB;E14; EF fono eguali alla metà del 
i . latodelquadrato. 
‘dry. !{ Diiqueilcircolo paflarà perli pati DHE.F 
irgi! .} Gliangoli A;C,5:Gfonoretti. 
‘"pr.a gr Gli angoli,che fi fanno è i punti BF i, D 
Selo : fonotetti n"! 
pr.16.3 | Diique.il circolo toceai lati del quadrato; 
e però è infctitto nel quadrato . . 


FO» 
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Probl. g: Prop. 9. 
° Wn dato quadrato circonferiuere "08 cir- 


| colo. 


| Dato il quadrato ABCD. 
| Bilogna circonferiuesgli il circolo , 


| Operatione . 





: 

i gofh.t. Si conducano la rette AC, A 
DB, chefi fegano nel” 
| | punto E. 

\ poftiz. | Del centro E per Aficone 
| duca la circonferéza del 
|” | circolo, îl quale dicosche Y 
| | ècirconicrittoalquadrato. 

| Ì Dimofiratione . 

| 

| pr.32.1 l ali angoli ABD,ADB,BAC, BCA fono 
|] pris.I. | femiretti, ed eguali frà di loro, 

i prib.t. EA, EB, EC.EDfono eguali frà di foro, 
| d.15.1.% Duque il circolo pafla per li punti ABCD,; 
| se è circonferitto al quadrato , 
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| 

Prob. 10: Prop.1o. | 

| 


Ar vn triangolo ifofcele; ‘nel quale cia- | 
fcuno de gli angoli alla bafe fia doppio del’ 


rimanente . 
i Bifogna fare il triangolo Ifofcele BD 
ABD,ne! quale l’ang. ABD “C pù 
fia doppio dell’angolo A, SAOOI SE 


Operatione . da A casso 


Si eleggalaretta AB. 

pr.1t.2! Si dividané! punto C. 
inmodo , chel rete 

| tangolo ABC fia egualeal quadr.CA. 
po/t.3. | Dal centro A per B ficonduca la circone 
| ferenza BDE. 
pr.1.4 | Nel circolo BDE:fi addatti la retta BD 
| s 


È ‘ 
a 
: pr» 9°. 


eguale ad AC. 
pot.t. Siconduca la retta DA. 
Preparatione, : 
oft.1. * Stcondvca la retta DC. 
sob i: Sì circonfcriva vn circolo al triang. ACD. 
I sn IDimostratione è 
Il rettangolo ABC 
Hi quadrato CA È fono e guali. 
quadrato BD 
Pr.37.3 DI Bue tangente del circolo ACDE. ci 


dae 
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‘\pr.32.1 jeli angoli del triangolo ADB fono eguali 
8 à gli angoli del triangolo DBC. 
pr.3243 | Gli angoli BAD CDB fonoeguali. 
L’angolo ABD è commune + 
aff.3. nu angoli rimanenti ADB, DCB fonoe- 
guali è 
prss.2. | Gli angoli ADB.ABD fonoeguali. 
affi. yGli angoli DEC,DCB fono eguali e 
pr.6.1, | I lati. BD, DC fono eguali . 
aff.1.- {Ilati DC, CA fonoesuali . 
pr.s.1.. ) Gliangoli CAD, CDA fono eguali 
pr.33,1 lang DCBè doppio dell'angolo DAC. 
aff.i, |L'angolo DBA è doppiodell’angolo DAB 
1 Duque fi è fatto iltriangolo ifolcele ABD, 
| nel quale ciafcuno de gli angoli alla ba= 
1. fe,come, ABD, è doppio dell'angolo rì= 
l «manente BAD. 


SRISENSENSE: SR? 
IBIS 
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«Probl 11. Prop.tt... 





El dato: circolo infcriuere vwn pentagono 
equilatero , & equiangolo. 


Dato il cirtolo ACD. 

Bilogna inferivergli vn 
pentagono equilatero, 
& equiangolo fi 





ii o rie | Operatione. © 


(16 pr.10:4. Si faccial’ifofcele' PGH nel quale ciafeue 

no de gli angoli G, H fadoppio dell” 
angolo F. 
pr 2.4: [Si inferiva nel circolo il triangolo ACD 
* equiangolo al triangolo FGH. 

1.30 3 | Stdjuidano gli archireguali AC, AD per 

mes20 nie i punti By E: 

peft.1. | Si:conducenoterette ABCDEA, le quali 

dico ;, che rinchitdonò vo peotagone 

equilatero , & equiangolo. 


Preparatione è 


Triste) ETRE SR) Si io sine na 


Si conducala rerta CE, 





Lo, 1, 
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Dimoltratione. 


| Perche l'angolo Ge doppio dell'angolo Fj 
l'angolo ACD è doppio dell’ angelo 

| cpa. 

| Perche gli angoli ACE. ECD fano eguali, 

l'angolo ACI) è doppio dell’ angolo 





|: ECD 
| aly. j Gliangoli CA D, ECD fono eguali. 
| pr.26 3; Gli archi CD. DE fono eguali, 
albi dl Gli archi CD, AE fono eguali, 
aftt2. = Gliarchi BDE DEA fonoeguali, 
| | pr. 27.3; Gliansch CDF, DEA [ono eguali. 
i Cosi ti dimottesrà , cheturti slati, e tutti 
gli angoli dei peatagono ABCDE fono 
ecu li, 
Duaque il pentagono e 
tero, & equiangolo, 

























LIBRO 
Probl.12. Prop. 12. 


| Wn dato circolo circonfcriuere ‘vn pentae 
gono equilatero, © equiangolo . 


Dato il circolo BDH. 

Bifogna cìrcon fcriuergli vn pen= 
tagono equilatero , & cquiane 
golo . 





EF. G 


GI 1 Operatione; 





pr.t1.4. Inferiuafi nel circolo vn pentagono equi= 
È datero, & equiangolo, gli angoli del 
quale fiano ne i.punti BDFHL. 
pr.17:3 | Per lì punti BDFHL fi conducanole tan- 
genti ACEGIA, le quali dico , che rac- 
chiudono vo pentagono equilatero , 
] equiangolo . 


I Preparatione» 


v.t.3. I Sitrontil centro M. 
poft.l. ] Si conducano le rette MD, MF, MH. 


Dimoffratione, 
pr.18:3 Gli angoli MDE, MFE, MEG, MHG fo- 


no retti, À 
È quae 








QV:A.RTO T43 

i | {quadrati oto DE: f 
| 9r.47.1! Il quadrato ME ono eguali, 
i? 47 [I quiadeari MB} PE î * 
\af' 3. [pnvadeo DE, FE (ono eguali, 
Le rette DE, FE fonoeguali. 
i pr.8.1 | Girangoli DME, BME lono eguali, 
| L'angolo DMF è doppio dell'angolo EME 

Parimerte l'angolo FMH è doppio dell’ 
angolo GMF. 
| pr.273 | Gli angoli DMF, FMH fono eguali. 
l al:7. | Gli angoli EMF, GMF fono eguali « 
| pr.26.1 | EF, FG fono eguali, 

| EG è doppia di EF, 
Parimente EC è doppia di ED. 
aff:6. *Ila1 EG, EC fonoegua.i, 

î pr.3.1 | Gli angoli MED, MEF, MGF,MGH [o- 
i | no eguali. 
Î af.6, ? Gliangol E, Gfonoeguali. 
I Cosi fi dimoltrarà che tatti i lati,e tutti gli 
| | ang.del pentagono ACEGI fono eguali 

Dunqueil pentagono ACEGI è equilate- 
| ro, & equiangolo, 





OLAGIMGLNAAI 
GUEIEE 
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dI il Probl. 13. Prop. 1g) 
IO | N «n dato pentagono equilatero, d equisna 
(8 | golo safcriuere un'circolo. 


| 
| 
Î 






Pato il pentagono ACEGI, 
Bifognainfcrinerli vn circolo» 


Operazione e 


pro | Sidiuidano gliangoli A, 
Cin partreguali , per 

gi Je rette AO, CO. 
por. 1. |Si conducano le rette EO, GO, IO. 


‘ ‘Dimoftratione, 


68,9. Gliangoli VAC, OCA fono eguali; 
prs.t, 1OC,OA fonoeguali. 
-BY.41 | Peteberlari, e gliangoli OCA OLE fono 
eguali; le bafiVA, OE fono eguali;e gli è 
angolì CAB, DEB fonoeguali . 
osì fi dimoftrarà, che tutti gli angoli ài 
punti ACEGI fatti dalle linee concore 
rentiin O,& dai lati del pentagono, {o- 


i 
|C 
i 
J so eguali, 
Di 
u | 0 





Segue l’ Operatione . 
pr.t3.r,} Si conducano del punto Qàilati del pen- 
DE, OL le RSIPREONII OB, 0D;OF, 


Di- 
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Dimoftratione . | 


Perche ne itriangofi OCB, OCD il lato 
OC è commune gli angoli OCB, OCB; 

& gli angoli retti O5C,0DB lona egua= 
li:le perpendicolari OB;OD fono eguali, 
Così fi dimottrerà, che tutte le perpendico= 
lari fono eguali. 


| pr.z6.I | 
IZ 


Operatione . 


Bal centro O conl’interuallo OB fi defcri= 
ua vn circolo ; il quale dico , che è ine 
fcritto al pentagono. 


Ca 3 


rigo 


Dimoftratione . 


Lacirc6ferenza pafla per li punti BDFHL» 

Tocca ciafcuno dei lati, che fanno per, 
pendicolari ài diametri del circolo OB: 

| OD, &c. 

| d.j+4. | Dunque il circolo è infcritto al pentagono. 


1 d.ig.1 
| pr.16.3 | 
| 


sa sto Gra bensi O stuscaer Gre pegate, a Bit SAI po no 
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Probl.14. Prop. 14. 
A Yn dato fantazono equilatero , & equiane 


golo circonferiuere vn circolo + 





Dato il pentagono ABCDE. 
Bifogna circonferiuergli va cire 


pr.g.1 Si diuidano in parti eguali gli angoli A, 
B, perle rette concorrenti nel punto 
















posi: 3. ! Dal centro G per A fi conduca vn circo- 
lo sil quale dico sche é circonfcritto al 
| pentagono . 
Dimoflratiene . 
aff.7. | Gili angoli GAB, GBA fonoeguali a 
pris.t. | GA, GB fonoegueli. 
pr.4,1, { Fercheilati,e gii angoli GBA, GBC fono 
eguali; le bali GB, GC fonoeguali. 
Cosi fi dimottrerà,che le rette condotte dal 
cétro Gà gli ang, ABCDE fono eguali. 
d.is.t. Il circolo tocca gii angoli A, B, C.D, E. 
def,6, ! Dunqueil circblo e cisconferitto al penta- 


Wa Ono è 
di ProbI, 


Gi. 
poft.r. si conducanoletette GE, GD, GC. 
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Prob!, 17. Prop. 15. 
N vu dato circolo inferinere vn'elfezono equilate» 
ro, € equiangolo . 
Dito il cicolo ABD 
Bifogna inicrivergli l’effagono pà: 
equilatero, & equiangolo, vl y E 


Operatione, *%\ 4% ) 


pie [Si Reni eve \ / 
oft.1. * Siconduca tl diame- o 
; | tro BEE. Co 
pr.1.4. | Sì andati nelcircolo la BC egualeà BG, 
pr.30.3 ; Sidiuida l'arco CE,in partieg.nel puto DB. 
poli. I, I Si céoducanole rette CGE,DGA;& le rette 
CDEFAB; le quali,dico, che chiudono 
l’efagono equilatero, & equiangolo, 
Dimostratione , 
d,15.1, | CGB ètriangolo equilatero . 
pr.s.1: pieno deltriangoio CGB fono egua» 
li trà diloro, 
pr.32.1 Etfono eguali à due retti se però ciafcuno 
(CA diloro é la terza parte di due retti. 
Pr.3z2.1 | L'angolo efterno GUCE Cdue terze parti 
di due retti. 
pr.27:3 Gli ang,CGD,CGE fonveguali;e però cia» 
Ì fcuno di loro é la terza parte di due retti, 
| prg. | Perche gii ang.&i lati DGE,DGC [ono e- 
R | guali;ache ilati DC,DE;eigl’ang. che che 
tengono cò ì diametri DG, GElonocegu. 
Così fi dimoltrerà; che tun i latze rutti gli 
| ang. dell’eflagorno fono eguali frà di loro, 
Dunque l’effagono € equilatero,& equiane 
| golo» | fs 2 Pro- 
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Probl. 16. Prop. 16. 
N vn dato circolo 
infcriuere vn quine 
decagono equilatero, &' 
equiangolo . 


Dato il circolo ACD. 

Bilogna infcrinergli va 
quindecagono equila- 3 
tero, & equiangolo, ù sd 

Operattone , Ur 11) 
pr. do 4a Sì tafcriva nel circolo il triangolo equila= 
tero ; volato del quale fia AB.. | 
pral4 | Si infcriua nel circolo il pentagono; van la= 
| to del quale ia AD. 

pr.17.3 j Si diuida l’arco BDin due eguali BH, HD 

poft. 1. | Si conduca la retta BH, 

pr.1.4. | La BH fi adatti 15. volte attornola circon= 

ferenza;e per effa, dico , cheé defcritco il 
| quindecagono equilatero,& equiangolo. 
Dimofiratione. 

Se la circonferenza del circolo è parti 15. 

l’arco AB é laterza parte cioè patti 5. 

Et l’arco AD è la quinta parte cioé parti 3. 

Refta , che l’arco BD fa parti 3. 

Et l'arco BH fia vna quiatadecima parte della cir= 
conferenza, 

Dunque adattadofi BFI quindici volte nella circone 
ferenza defcriucre il quindecagono equilatero , & 
equiangolo : perche gliangoli fono fempre foura- 
polti è portioni eguali. Mud 
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[LIBRO OVINTO 
| De gli Elementi d’Euclide. 


DEFINITIONI. 

(I I duegrandezze difeguali; la minore 
dicefi parte della maggiore quando 

la minore mifura la maggiore . 


o Etla maggiore dicefi mol- À 
seplice della minore ; quane. 1] 
do la maggiore è mifurata B 
della minore. . Fon pesano ] 


A, B fono grandezze difeguali. 

Li minore A milura tre volte la maggiore B.Dicefi 
A parte di B, & R dicefi molteplice di A. 

3 Ragione dicefi il riguardo ; che banno fradi 
loro due grandezze, del medefimo genere , fe- 
condo la quantità . 

4 Proportione dicefi la fomiglianza delle ra- 
gionî. 

| 5 Legrandezze fi dicono bauer ragione frà di 
loro ; quando moltiplicandofi , poffeno l'una 
Paltra fuperarfi. 

6 Di quattro grandezze; la prima alla fecon- 

da sdicefi effere nella megefima de Lio be 

K 3 cla 
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è Ja terza alla quarta» quando , prefe due 
veualmente molteplici della prima, e della 
terza, fecondo qualfiuoglia moltiplicatione ; e 
prefe due altre vgualmente molteplici della 
feconda, e della quarta , fecondo qualfivoglia 
altra moltiplicatione s fe la molteplice della 
prima ; è maggiore della molteplice della fe- 
conda, ancora la molteplice della terza e 
maggiore della molteplice della quarta; fe 
aguale ‘uguale; fe minore , minore. 

As B, Oi D fona quat k; 
tro grandezze, A 3bB4C6D$8 

Prefe le vgualmente .. Ezi P16 G4a Hjz 
molteplici della pri= E 36 F36 G72 H7z 
ma, edellaterza As. E 9 F20 G18 Hgqo 
C, che fono EyG fe-. 

“condo qualfiuoglia moltiplicatione, 

Prefe le vgualmrnte molteplici della feconda , e del= 
la quarta B, D; che fono F, Hfecordo qualfiuo- 
‘glia moltiplicatione . o 

Se È è maggiore di-Fy ancora G è maggiore di H; 

Se E è vguale ad Fsancora G è vguale ad H. 

Se E è minore di Fs ancora G è minore di H, 

Suppofte tutte quelle cole verificarfi fempre + 

Si dice,che A à B hd lamedefima ragione;che Ca Dy 

> Legrandexz®,0 che banno la medefima t'a- 

gione fi dicono proportionali 

E COP Cc IV E 












| 
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| S Di quattro grandezze ; la prima alla fecone 


da, dicefi bauer maggior ragione , che la ter= 
za alla quarta : quando prefe due veualmen- 
te molteplici della prima,e della terza; e pree 
fe due vgualmente molteplici della fecon- 
da, e della quarta fecondo alcune moltiplia 
cationi ; fe la molteplice della primaè mag- 
giore della molteplice della feconda , la 
molteplice della terza mon è maggiore della 
molteplice della quarta 
A, B,C, D fono quat. 
tro grandezze. Ass, Br GC dub 
Prefe le egualmente  Ezo Fig G1z Hz 
molteplici di A,C, -E25 F24 Gis Hié 
che fono E, G; 
Prefe Ie vgualmente molteplici di B,D,che fono F,H; 
Se E è maggiore di F; G noné maggioredì H? , 
Si dice,che A à B hd maggior ragione, che Cà DL 
9 La proportione còfiffe almeno in tre termini. 
10 Setregrandezze fono praportionali (cioè, fe 
la prima alla feconda bà la medefima ragio= 
ne, chela feconda alla terza)la prima dla 
la terza, fi dice hauer. ragione duplicata ; 
della prima alla feconda . 
8 Ma fequattro grandezze fono continuamere 
proportionali ( cioè, fe la prima alla fecondas 
{ K Lo ({2 
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feconda alaterza, la terza alla quarta», la 
medefima ragione; hanno la prima alla» 
quarta , fi dice bauer ragione triplicata , del- 
la prima alla feconda . 

y E così la proportione delle effreme fi dice 
fempre moltiplicata della proportione della 
prima alla feconda , fecondo il numero delle 
proportionali , dopo la prima . 

xI Homolege, c fimili nelle ragioni propofte fi 
dicono le antecedenti , e le confeguenti frà di 
loro è 

Pecgioni propofte fono Aa B Cà D, È 
a . 

"A, C, E fonoleantecedenti , & fi dicono 
homologi frà di loro. 

B, D, Flono le confeguenti, & fi diceno 
homologe frà di loro. 

12 ‘Permutate fi dicono le ragioni quando fi pa - 
raconano le antecedenti, © le confeguenti 
fra di loro. vat 

Permutate le ragioni AàB,e C.à D, fi fanno le ra» 
gioni A à C,eBàD. 

13 Conuerfa dicefi la ragione,quando fi parazo- 
na il confeguente come fe foffe antecedente, 

all’antecedente , come fe foffe confeguente . 

Conuerfa la ragione A à B; fi fàla ragione Bad A, 

«ed I4 Com- 


Ob 
les WA" 5, 
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14 Compofitione dalla ragione fi dice: quando 
Si paragona la fomma dell’ antecedente , e 
confeguente , alla confeguente . 

Comporendoli la ragione A à B, fi fà la ragione 
della fomma di ABà B. 

15 Diuifione della ragione fi dice: quando fi 
paragona l ecceffo dell’ antecedente , foura 
la confeguente alla confeguente . 

Diuidendofi ia ragione A à B, fi fà la ragione dell’ 
ecceflo di A (cura Bà B. 

16 Conuerfione della ragione fi dice $ quando 

— fi paragona l antecedente all ecceffo dell 
antecedente foura la confeguente » 

La ragione AàB, perla conuerfione , fi fà lara» 
sione di A all’ecceflo di A, foura B: 

17 Ragione per l’egualità fi dice è quando, pae 
vagonate che fono le grandezze in due ordi= 
ni d’egual moltitudine à due è due , fi para- 
gonano poi le effreme frà di loro . 

ABC, DEF fono due ordini di grandezze di A BC 
moltitudine eguali, ne iquali fupponge, DEF 
che fiano paragonate le grandezze è due è due A 
à B, Dad E, Ba C, Bad F; hora per l’egualità 
fi fanno le ragioni delle eltreme A è C, € Dad F. 

18 Ordinata fi dice la proportione;quando farà, 
come l’ amecedente alla confeguente della 


pri 











154 LIBRO 

' prima ragione, così l’antecedente alla con- 
feguente della feconda ragione: e- come la 
confeguente della prima a qualche altra co. 
fa, così farà la confeguente della feconda 4 
qualche altra cofa » 

19 Perturbata fi dice la proportione ; quando 
farà , come antecedente alla confeguente 
della prima ragione, così’ antecedente alla 
confeguente della feconda ragione: e come 
la confeguente della prima 4 qualche ‘altra 
cofas così qualche altra cofa all’anteceden= 
re della feconda» 

Come A ab, così ftà Dad Eje come A_B C 
Bà C.cs (ta E ad Fela proportione DÈ F 
delle grandezze ABC, DEF, fi dice ordinata . 

Ceme A 45, così ita Had F;ecomeBìC, 
così ftì Dad E 1 I: proportione delle grandezze 
ABC; DEP fi dice perturbata. 


ode e de de lo dele 
A AAA 





OVINTO: î6g 
Teor. ta Prop. Is 
E algiante grandezze fono egualmente 
| nu molteplici di altretante parti; ancora la 


fomma delle molteplici è ugualmente moltepli= 
| cedella fomma delle parti. 


| Aé vgualmente mol. A C 
teplice di B, come fono | no | 
Gi Dvd 

Dico, che la fomma (PRA SRI | 


di ACévgualmen= 
temolteplice della fomma di BD, come Adi È 


Dimaftrazione . 


\B mifara A tante volte ; quante D mifura C : ed al» 
tretante volte, quante la fomma di BD mifura [4 
fommia di AC. 

Dunque la fomma di AC évgualmente molteplice 
della fomma di BD; come A di Bi 





Er 
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Teor. 2. Prop. 2. 

N Ela prima è vgualmente ‘molteplice della 
3 feconda, comela terza della quarta; & fe 
la quinta è vgualmente molteplice della fecon- 
da, come la fefta della quarta ; la fomma della 
prima, e della quinta è ugualmente molteplice © 
della feconda , come la fomma della terza, del- 
la fefta è molteplice della quarta . 


156 


































A è vguìlmente A E 
35, {AU molteplice di Bi leccio ce o | cone ooo È 
IA come C di D. Cb 
di E è vgualmente 1 1 
molteplice diB, C F 
come F dì D. | occ ameno | coco | 
Dico, che lafom- È, D 
ma di AE év- 1a ] 


gualmente molteplice 
di B, come la fomma di CF è molteplice di D, 


Dimofiratione, 
La moltitudine delle parti A è vguale alla moltitu- 
dine delle parti €. 
La moltitudine delle parti E è vguale alla moltitus 
dine delle parti F. 
Dunque la meltitodine delle parti AE è vguale al» 
la moltitudine delle parti CF perl’afl.12» 
Dunque la fomme di AE è vgualmente molteplice 
gi 8, come la femma di CF è molteplice di D. 
Teo» 


e] 
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Teor. 3. Prop. 3. 
LS E in due ordini di tre grandezze Pvno, le 
«prime fono egualmente molteplici delle fe- 
conde ;@& le feconde fono eswalmente molteplici 
delle terze, per l’egualità, fono le prime egual 
mente molteplici delle terze è 


A 


enti li 
IDsSi ERI 


ABC, DEF fono due ordini di tre grandezze l’vno) 

A évgualmente molteplice di B, come D di E. 

B è vgualmente molteplice dì C, come E di F. 

Dico per l’egualità,che A è vgualmente molteplice 
di C, come DdiF. i 

“— Dimoftratione, 

Vna parte di A eguale à B è vgualmente moltepli- 
cedi C, come vna parte di D eguale ad E è 
molteplcedi È. 

Due parti di A eguali à B fono egualmente molte» 
plici di..C, come due parti di D eguali ad E fono 
molteplici di F, Perla Prop 2. 

Pafimente,perche le parti di A egualia B fonoal- 
tretante,quante le parti di D eguali ad E; proua» 
remo, che A è vgualmente molteplice di C,come 
Ddi È. | Teor, 
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Teor. 4. Prop. 4 





G E la prima alla feconda hà la medefimarae 
) gione, che la terza alla quarta ; e fono prele 
le nigualmente moltepiici della prima, £ della 
terza; © altre vgualmente molteplici della fe- 
couda, e della quarta la molteplice della prima 
alla molteplice della feconda ha la medefima ra- 
gione , che la molteplice della verza alla molte 
plice della quarta è 



















A è BR hdla medefima ragioe 


ne,che Lidi h; ‘ A B C D 
EG fonovegualmente molte- E FE G H 
plicidi AC, IKLM 


FH lono egualmente molte» 
plici di BI), | 

Dico, LA E ad F hà la medefima ragione , che G 
ad H. 


Preparatione, 


i facciano IL egualmente molteplici dì EG; e 
KM egualmente molteplici di FH, 
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Dimofiratione È 


] Perche IL fono egualmente molteplici di 
a EG; & EG egualmente molteplici di 
pr.3.50) AG. perl’egualita IL fono egualmente 
moltiplica di AC. 
Parimente: fi dimoftrerà, che KM fono 
egualmenre molteplici di BD, 
d.6.5. | Perche ABUI fono proportionali; fe I È 
maggiore di K, ancora L è maggiore 
di M; fe vguale, vguale ; fe minore mi= 
nore. 
d.6.g,  Durque E ad F hàla medelima ragioney 
| cheGadH. I 
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Teor. 5- Prop. 5. 


E vna grandezza è egualmente molteplice 
d'en altra come la portione, che fi leua dall 
mna,è molteplice della portione , che fi leua dall’ 
altra,ancora la rimanente dall'una è vzualmen= 
se molteplite della rimanente dall'altra . 


AR è vsualmente moltepli. © EA B 
ce di CD come A di C. leer] ] |} 


Dico, che B è vgualmente CD 
molteplice di.D, come A Jie] n È 
di €, 

Preparationee 


€i faccia E vgualmente molteplice di D, come A 


è 
Dimofiratione, . 


pr.t.s. |EA è vgualmente molteplice di CD, co- 
me A di C; comedi AB di CD, 
[EA ; a AB fonoeguali, 
,3. E, B fonoeguali. i 
Ai | Dunque Bè vsualmente molteplice di 
j D, come A di G, 


> Teor. 
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Teor. 6, Prop. 6. 


E due grandezze fono egualmente moltepli» 

ci di due altre , &° fe due portioni delle pri= 
me fono egualmente molteplici delle feconde ; le 
rimanenti dalle prime fono eguali , ouero equal- 
mente molteplici delle feconde . 


& A B Cc D 
PR Og e Lodi VERI VINCI NÈ fi RIT) OLO 


- 


1 oe | le | 


AB è veualmente molteplice di E, come CD di F. 
A è vgualmente molteplice di E, come C di F. 


3 


Dico, che B e vguale, ouéso Egualmente molteplice 
di E come D dif, 


Preparatione, | 
Come D è vsuale,ouero egualmente molteplice di 
E; così fi faccia G eguale, oueio egualmente mole 
teplice di E. 
Dimofiratione, 
GA è vgualmente molteplice di E, come CD di F; 
ecome AB di E, Perla prop. 2. 
GA; & AB fonoeguali, 
AG; B fono eguali. 
Dunque B è vguale, cueroegualmente molteplice 
di E, come D di F. Per l'afi. 3, 
L 


Teota 




























Teor. 7. Prop. 7. 


T Egrandezzeeguali alla medefima hanno 
la medefima ragione : & la medefima alle 
gua li » 


AB fono grandezze vguali AC B-C 

Dico,cha A è‘ halamedefima |D E D ÉE 
ragione, che B à €, 

E conuertendofi, che C ad A hàla medefima ra= 
gione, che C è B. 


Preparatione » 


Si prendano le grandezze DD egualmente molte» 
plici delle vguali; A. i 
#5, &le EE egualmente molteplici di C. 


Dimoflratione 


D D fonoegualifrà diloro. 

EE fonoegualifrà di loro, 

Se D, come molteplice di A» è maggiore di E, anà 
cora D, come molteplice di B, é maggiore di E: 
fe vguale,vguale: fe minore; minore. 

Dunque A € hà la medelima ragione,che BàCc. 
Perla def, 6, 

E conuertendofi; C ad A hà la medelima ragione; 
che C è Bi 

Teor. 
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Teor. 8. Prop. 8. 


O Elle erandezze difeguali, la maggiore ad 
I RA un'altra bè maggiorragione, chela mi- 
| more:e conuertendofi, l’altra alla minore ha mag 
| gior ragione , che alla maggiore . 


A è maggiore di B. 6 

Dico; che A_à € hà maggior ra- D 
gione,che B a C. A Ca 

E couertendofi,che C à Ba mag- EF G FG 


————@#»myY_m—_——mÈ_———nt1dna4ktmocc@—@——11.@Ém@.< 


gior ragione,che C ad A. 


Preparatione, 


Sia D Veccefflodi A foura B. 

Si prenda D tante volte in E, che fi faccia maggio» 
redi ©. 

Facciafi F egualmente moltiplice di B, come E è 
molteplice,di D. | 

Si prenda C tante voltein G, cheflifaccia la prima 
volta maggiore di F, 


Dimoftratione, 
| Petche G è quel molteplice di C, che fi fàla prima 


ì = volta maggioredì F; nonfaral’ecceflo di G iourta 
| L 2 F mago 
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F maggiore di C. 
E é maggioredì C. 
Dunque È maggiore dell’ec- A 
ceflo di G foura F. EF G 
Dunque ( Aggiungendo F com- 
mune) EF è maggiore di G. 
Perche E, Efono egualmente molteplici di D,B | 
agcora EF è vguaimente molteplice di DB, come 
F di B. Perla prop 2. 
DB è vguale ad A. 
Dunque EF è vgualmente molteplice di A come È 
di B. i 
EF è maggiore di G; & F è minore, come fi è dimo» 
ftrato. 
Dunque A è C hà maggior ragione, che Bà C. Per 
la def 7. 
E perche G è maggiore di F:& è minore di EF. 
Dunque conuertendofi, C 4 Bhà maggior ragio» 
ne, che Cad A, Per la medefima def:7. 


Oo 
meodm 


Cc 
Gu 
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Teor.9. Prop.9. 


E grandezze , che bannola medefima ra- 
gione ad'‘vna medefima grandezza ; fono 
eguali : € quelle , alle quali vna medefima grane 
| dezza bà la medefima ragione, fono eguali . 


AàBhàlamedefimaragionesche A B C EB 
CàB. 
Dico, che AC fono eguali . 


Inftanza, 
AC fono difeguali , & A è maggiore. 
“ Rifpofta . e LI 

dr.8. | A à Bhauerà maggior ragione, che C è B 

! controlafuppofitione, che habbiamo 

fatta. 

al[.t16, Dunque AC fono eguali. 
BC hàla medefima ragione, che B ad A. 
Dico, che AC fono eguali. 


Inflanza. 
AC Tono difeguali , e C è minore, 
Rifpofta . 
pr.3. |B à C hauerà maggior raglone, che Bad 
A. contro la fuppofitione 
aff.16, | Dunque AC fonoeguali) 


L 3 1 00» 














, n 
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di Teor.10. Prop.10. 

1 di i I due grandezze, che banno ragioni di- 
An fegualiad ‘na medefima , quella , che bà 
DI la ragione maggiore, è maggiore ; e quella ; alla 


quale la medefima ba la ragione maggiore, è 
minore è 


A aC hà maggior ragione ; che A CGB.C 
Bac. 
Dico, che A è maggiore di B. 
Inffanza. 
A non è maggiore di B; mà eguale , ò minore, 


| Rifpofia, . . #48 
TAaC hauerà eguale, ò minor ragione, 

pr.s. che B à C. contro la fuppofitione , 
af[.16. | Dunque A è maggiore di B. 


C à Bhà maggior ragione sche Cad A, 
Dico , che B é minore di A, 





Inftanza . 
B nonè minore di A; mà eguale, è maggiore 3 


VOI | Rifpofia: 

it Cà B haverà eguale;ò minorragione, che 
SU pr.3. Cad. A. contro la fuppofitione» 
(500 af.16» | Dunque B è minore di A. i: 
(IN Tea- 
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Teor. 11. Prop.I1. 


y Evagioni, che fono le medefime ad vna 
; ifte(fa, fono le medefime frà di loro . 


A àBhà la medefima AS DIGODIE 
ragione, che Cà D. GK (DI 

Cà Dbhà la medefima 
ragione che E ad F. 

Dico , che Aà B hà la medefima ragione, che E 
ad F. 


F 
M 


Preparatione è 


Si facciano le GHI egualmente molteplici delle 


ACE. 
Si facciano Ie GHI egualmente molteplici delle 
BDF. 


DimoSratione . 

Perche Aà Bhà lamedefima ragione, che C 2D; 
fe G é maggiore di K, ancora H è maggiore di L; 
fe vguale, vguale; fe minore, minore, Perla def, 
6, di quefîo lib. 

E perche C à D hà la medefima ragione, che E ad 
F;feHéèmaggiore diL, ancora I è maggiore dì 
M; fe vguale, vguale ; fe minore , minore. 

Se G è maggiore di K, ancora I è maggiore di M; fe 
vguale, vguale; fe minore, minore. 


i DuugueAà Bhàla medESnia ragione, che E ad F. 


4 


3 Go 
7] 
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Teor.12. Prop. 12. 
E alquante grandezze fono proportionali, 
come ‘una delle antecedenti alla fua cone 
Seguente ,. così ffanno tutte le antecedenti è tit- 
ge le confeguenti . 


AàB,CàD,EadFfonoegualmente G H I 
proportionali. (WA RIG: “E 
Dico, che ACF infieme preleà BDE =B D F 
infieme prefe fono, comeAàB  K L M 


Preparatione + 
SI prendano G, HI equemolteplicidi A,C,E:& 
altre K, L, Mequemolteplici di B,D,F. 


Dimoflratione , 

Se @ è maggiore di K, ancora H, è maggiore di L,& 
I di M, & GHII infieme prefe fono maggiori di 

KLMinfieme prefe ; fe vguale, vguali : fe minore, 
minori. 

Perche G,H.I fono egualmente molteplici di A, €, 
E; come G è molteplice di A, così GHI infieme 
prefe , fono egualmente molteplici di ACE infie» 
me prele. Per la prop. 5. 

E per la medefima ragione ; come K è molteplice 
di B, cosìKLM infieme prefe fono egualmente 
molteplici di BDF infieme prefe. 

Dunque, come A è B, così fono ACÉ Infieme prefe 
à BDFinfieme prefe » Perla def,6. Ù 

CO» 
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OVINTO. 
Teor. 13. Prop. 13. 


S E la prima alla feconda bà la medefima ta- 

Ì gione, che la terza alla quarta ; & fe later» 

za alla quarta hà maggior ragione , che las o 
quinta alla feffa ; la prima alla feconda hà 
maggior ragione, che la quinta alla fefta . 





A3B hìla medefima ragione, che LGH 
Cà D; Cà Dhi maggior ragio» AUG:CE 
i nescheBadF. B D F 
Dico, che A à B hà maggior ragio» M IK 
ne, che EadF. 
Preparatione è 


| 

| Siprendano alcune GH egualmente molteplici di 
CE, &alcune altre IK egualmente molteplici di 
| DE; in modo , che G fia maggiore di I, & H non 
fia maggiorediK,comefi può fare perla def.7. 
| Si prendano L egualmente molteplici diA, come 
i GdiC;&M di B, come I di D. 


Dimoflratione + 
Se L è maggiore di M, ancora G è maggiore di Î;& 
fe G è maggiore di I,nonè H maggiore di K 
Dunque fe L, è maggiore di M, non è H maggio» 
re di IC. 5 
Dunque A à B ha maggior ragione , che E ad F. ; 
NESOI Teoa Li 
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Teor. 14. Prop.14. 


E la prima alla feconda hà la ragione mea 
defima , che la terza alla quarta; & fela 
prima è maggiore della terza, ancora la fecon= 
da è maggiore della quarta ; fe vguale, vzuale; 
eminore , minure. 
A à Bhà È medefima raggione, ABC D 
che Ca D, 
Dico, che fe A È maggiore di C, ancora B è mag- 
giore di D; fe vguale, vguale, le minore, minore, 


Dimoftratione 


pr.$. |SeA è maggiore dìC; Aà Bhà maggior 
; rasione,cheCàB; 

pr.13. 1 Ma come A àB, cosìéCà D;ondeCìD 

hà maggior ragione, che C à B. 

prio. } Tiro Dè minore di B, e B maggiore 
i 1D 

pr.gz. |SeAèvgualeàC; A à Bhàla medefima 

ragione, che Cà B, 


DT 


pr.ir, Er Cà Dia medefima , che C à B. 

pr.9. | OT BD fono eguali ; 
1 Se A è minore di C; C é maggiore di A : & 
| comeCà 19, così cAùàB. 

prst4. Mari Du su D è maggiore di B, e minore di 


Teoro 


Ta LE ZT_LOGÀ ia 
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Teor. 15. Prop.15- 


E parti fono frà di loro nella medefima ra- 
O gione , che le egualmente molteplici ; € fo= 
| no bomologe le parti con le fue moltepiici è 


A é vgualmente molteplici di C, come B A_C 


di D. GB D 
Dico, che A à Bhà la ragione medefima ; 
cheC à D. 
Dimoflratione, 


ComeC 4D così è ciafcuna delle parti di A è cia= 
(cuna delle parti di B: & in A fono tanti antece» 
denti egualià C, quanti confeguenti eguali è D 
fono in B. 

Dunque, come C è D, così é A à B, Per la prop!% 
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Teor. 16. Prop.16. 


E quattro grandezze fono proportionali;ant= 
Ml cora permutandofi fono proportionali . 


AABftì, comeCì D. E PF 
Dico permutandofi, che A 2 Clià, comeB A _C 
ad. B DB 
GUHu 

Preparatione , 


Mil Si prendano EG egualmente molteplici di AB; & 
(o altre GHegualmente molteplici di CD, 


Dimofiratione, 


pr.ig. | Come ftà E è G,cosìftanno Aà B,CdàD, 
e &Fad Hi 

prta, Se È è maggiore di F, ancora G è maggio» 

Ì re di Hi; fe vguale, vouale; $ fe minore, 
ininore : 


d.6. | Dunque A è CC ftà, come B è D, 
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Teor.17. Prop. 17. 
E compofte le grandezze fono proportiona. 
S li; ancora diuidendofi fono proportionali. 


ABàB hà la medefima ragio. EF FI GH HL 
ne che CD àD, AB B CD D 
Dico, che dividendoh AèàB A B (<P 
hala medefima ragione,che EF G e 
CiD. Preparatione è 
Si prenda E molteplice di A, & F, G, Hegualmen- 
te melteplici di B, C, D, 
Si prenda vnaltra L, molteplice diB, &L egual. 
mente molteplice di D, 
Dimoftratione, 
pr.t: [ Perche E, F,G;H fono egualmente molte= 
plici di A,B,C,D ancora EF infieme pre- 
fe fono egualmente molteplici di AB, 
| come GH di C Dinfieme prefe. 
pr.z: Perehe F, H fono egualmente molteplici 
} diB, D,&I, L egualmente molteplici 
| delle medefime B.D; ancora FI infieme 
prefe fono egualmente molteplici di B, 
[ come HL irnfieme prefe di D. 
d.6. | Perche AB à B ffà, come CD a Dj fe EFe 
maggiore di Fl ,acora GH è maggiore di 
| FIL;fe vguale,vguale;ie minore,minore. 
1 Ma fe E è maggiore di Ijancora EF è mag- 
| giore dì FI; GH di HI; & G di L; fev. 
i guale, vguali; fe minore, minori, 
! Dunque A à B hà la medefima ragione, 
| cheCàD, Teo. 


GÎ.4, 
afts. 


def.6. 
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Teor.18. Prop.18. 
S E diuife le grandezze fono proportionali } 
ancora componendofi fono proportionali . 
A è B (tà, come Ca D, 
Dico componeadofi, che AB4B A B C D 
ftà, come CD a D, 
Preparatione, 
Come AB è B, così s'intenda eflere CE ad E. 
Dimoflratione , 
pratT. n A à B;così è Cad E. 
pr. ti, | Ma,come A à B, cosièé C è D; Dunque 
| Cà Dècome Cad E, 
pr. 9 pi, E forno eguali» 
pr.7. ICDà Dità,comeCDadE,e come ABàB. 
pr.13» | Dunque componendofi, come AB è B, 
| così ftà CDà D. 
Teor. 19. Prop.19. 
(N E tutta d tutta ffà, come ‘vna portione è vna 
\) «portione ; ancora la rimanente alla rima- 


nentefà, come tutta è tutta, 


AB CD ftà, come Ba D. A B 
Dico; che A è C ita, come AB è CD, C D 
Preparatione . 


pr. 16, PEetcue AB è CD fà, come Bè D; per- 
mutandofi AB è B tà, come CD a D, 
pri17. |E diuidendofi A è B, come Cà DI. 
pr. 10. | E permutandofi A è, come B à Deco» 
me AB è CD, 
priit, | Danque A è C Bi, come AB i Di 
n core 





e — —-. miti iI te 


i ale G 
e i a et; 
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Teor.20. Prop. 20. 


| S E fono due ordini di tre grandezze uno , in 
proportione ordinava; & fe nel primo ordine 

| Japrimaè maggior della terza: ancora per = 

egualità nel fecondo ordine la prima è maggiore 

della terza: fe vguale, vguale fe minore, minore. 


ABC, DEF fono due ordini di gran» A B C 
dezze è D kE F 

Come A è B; così (tà Dad E;ecome 
Bac, Lostra Fat. 

Dico per i’egualità, che fe A_è maggiore di C, an. 
cora Dè maggiore di F; fe vguale, vguali; le mi» 
nore, minore. 


TA 


Sett 


| Dimoft; atione. 
| pr.8. [Se A è maggiore dì G; A à B hà magglor 
| ragione, che Ga ei 
la à B,e D ad E fonoragionieguali. 
à B.& Fad E fono ragioni eguali à 
ì pra3. D ad E hà maggior ragione,c he È ad E. 
| pr.vo, | Dunque D è maggiore di E, 
pre7. [Se A évgualeà G; sAà Bi Cà B, Dad di 
F ad E fonotagionieguali. 
pre7» | Dunque D, F fono eguali, 
I Se A éminoredì C:&U é maggiore di A: 
e perl’ egnalicà fi dimoftrera; che F è e 
maggiore di D 
pr.zo. | Dunque D è minore di È. 





Teor. 








de ì 
di ito ea ri o 
\W e one = ————————1mm=u@*@*éoeeèwEZEZEì 
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Teor.21. Prop. 21. 


E fono due ordini di tre grandezze Duno în 

> porportione perturbata; © fe nel primo or= | 
dine la prima è maggiore della terza; ancora per 
Pesualità nel fecondo ordine la prima è maggio- 
ve dellaterza, fe uguale, vguale; feminore , 
MIUOTE è 














ABC, DEF fono due ordini di gran- 
dezze . 

Came A è B, così ftà Ead F, come B 
à C, cosìftà Dad E, 

Dico, che perl’egualità, fe A è maggiore di C, an» 
cora D è maggiore di F. fe vguale,vguale; fe mie 
nore, minore . i 

Dimoftratione. 
pr.3. Ì Se A è maggiore di C; A à Bh maggior 
ragione:che C à B. 
A ù B, E ad FF fonoragionieguali, 
|B à C, Dad E fonoragionieguali. 

pr. 13. E ad F hà maggior ragioneî, che E è.D. | 

fr. 10. | Dunque F é minore di D é maggiore di F. 

Prr [Sec A èvgualeà C; A è B,Ca BJE aD, 

E, ad F fonoragionieguzli. 
pr.7. Dunque D, F fono eguali. i È: 
pre | se A è minore di C: & € è maggiore di | 
è Areperl'egualitàfidimoftrerà, che D | 
| è salnore dì F. i | 
Teor, 





ee > micia 


TRI 
i | | 
; og: vir) NIDAININAb7 | 
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Teor. 22. Prop. 22. 


i € E fono due ordini di 0! moltitudine di 

i a grandezze in proportione ordinata ; per lea 
gualità la prima del primo Mv all’ vltima ha 
la medefima ragione , chela prima del fecondo 
all'ultima . 


> ich 


ABC, DEF fono due ordini di egual AB. CC 
moltitudine digrandezze. DEF 

| Sa r. sÒ L) fono ragioni eguali, 

; b. 
Dico per l’egualità, che A è C, Dad F fonoragio» 
ni eguali, 
Dimofirazione, 

pr.16, {Perche Aù Btèicome Dà E; permutan= 

i dofi Aà Ditàcome DB ad E. 
i Parimente perche B a C tà, come E ad F; 
} perimatan: dofi Bad Eta, come CadP. 
pr.It. DD à D,B ad E,C ad Fiono ragioni eguali. 








prio. 


pr.16. 0% Dunque permutandofi A à C,DadF!ono 
ragioni eguali. 
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Teor. 23. Prop. 23, 
| E fono due ordini di egual moltitudine di 
21 AP grandezze in proportione perturbata per 
[RI l’egualità , la prima del primo ordine al? vltima 
hà la medefima ragione , che la prima del fecon- 
do all'ultima . 
ABC, DEF fono due ordini diegual G H I 










moltictadine di grandezze, AB C 
Aifia si 5) fono ragioni eguali, = f 4 






Dico per l’egualità,che A à C, Dad E 
nl fono ragioni eguali, 
I Preparatione, 

iI Si prendano G,H,N egualmente molteplici di A,B, 
ca D.& altre I,L,M egualmente molteplicidi C.E,F, 
Dimoftratione, 
pr. 85: Re, ad H, A a B, Ead F, L ad M fono 

ragioni eguali, 
Prego | Perche B a C.ltà come D ad E, & fono 
H, N egualmente molteplici di B, 1), & 
I, L egualmente molteplici di C,E, coe 
| me H ad I cosìtà N ad L, 
pr.zi» { Perche GHI, NLM fono dae ordini di 
I tregrandezze l'vnoin propaortione pere 
tarbara ;fe G e maggiore dì Î, ancora 
i N émaggioredì M; fevyegale, vguale; 
[e minore, minore, 


def. 6, | Dongue A è C, e Dad F fonoragioni 


eguali 
i Teon 
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Teor. 24. Prop. 24. 


€ Ela prima alla feconda halamedefima ras 
> gione,chelaterza alla quartazie fe la quinta 
alla feconda bà la medefimaragione , che la fefta 
alla quarta sla prima con la quinta alla feconda 
hà lamedefima ragione , che la terza con la fefta 
alla quarta » 


A è B; Cà D fonoragioniegua. A_È CF 
li. B D 
E è B,Fà D fono ragionieguali. 


Dico,che AE à B,& CF 4 D hanofa ioni eguali. 
5 9 
Dimoftratione, 


pr.zz. 1 Perche A è B, C d Dionoragioni eguali 

i e conuertendofi B ad E, D ad F {ono 

ragioni eguali» per l’egualità (ono A ad 

E, e C ad F ragioniegnali. 

pritt. E componendofi A& ad E,e CFadF 

| fono ragioniegsali. 

pr.2% [E perche ancora È à: B,& F ì D fonora- 
gioni eguali; dunque per l’egualità AG 

| i B,e CE è D fonoragioni eguali. 


M 2 Teo 
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Teor 25. Prop.25. 


Ss E quattro grandezze fono proportionali ; ; la 


maffima , & la minima fono. maggiori dell’ 


altre due. | 
AèiB,Cà Dfono ragioni eguali. A 


Agla ‘fmallima. B E 

Bimoftrarò , che Dela minima. C 

Dico, che AD fono maggiori di BC. DFE 
Dimoftratione . 


| Perche A cmaggiore di B, fia E l'ecceflo 
di A foura B. 
pr.t4. | Perche AàBitàcomeCà D.,& A è mago 
| giore di C ancora dé maggiore. di D, 
prio, g E permutaridoli, perche Aà Cltà, come 
BàD, & Aé maggiore di Bancora G, 
] è maggiore di D. 
Danque habbiamo dimo/trato, che D è la 
minima. 
{ Sia E l’ecceffo di C foura D. 
prg. {Perche A è uguale à BE è C vguale è DF: 
pi.ll. BE a B, Aa B, Ca D, DE a Dionora- 
gioni egus ali. 
priz. LEdiu:édoli Rà E,Dà F fono ragioni egu. 
pr.14. j Perche B è maggiore di D; ancora E è 
i maggiore di F, 
af.4. TEtaggiungendo communi BD ; EBD fo- 
no meggiori di BDF, 
alf' 2, tEB :, AD fonoeguali. 
all gii BDE, BC fono eguali, 
alf.t. Dungue AD [ono maggiori di BO. î 


tIsD 

























281 
LIBRO SESTO 
De gli Elementi d’ Euclide. 


DEFINITIONI. 


I SG Imili fi dicono le figure  equiangole 
n) quardo attorno è gli angoli eguali, 
banno i lati proportionali . 

2 Reciproce fi dicono le figure in ciafeuna del= 
le quali fitrouano vn’antecedente, e vn cone 
leguente di due ragioni eguali . 

3 Vna linea dicefi efer tagliata , fecondo l'e= 
(frema, e media ragione; quando fi taglia 
difegualmente in modo , che tutta al mag- 
gior fegmento ffà , come il maggior fegmen- 
0 al minore. 

| 4 «fltezza di ciafcuna figura fi dicela perpen» 

dicolare, condotta dal vertice alla bafe . 

5 Zna ragione fi dice compoffa di più ragioni; 
quando la quantità delle componenti , mol- 
tiplicandofi , producano la quantità della 
compoffa 

Per quantità della ragione fi dene intendere la dee 

3 N90» 
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nominatione, che riceue l'antecedente dalla cofì+ 


feguente; cioè per quanto puòla confeguente mie 


furare l’antecedente ; 

Così, fe l’antecedente è vguale alla confeguente, 
I'vnità è la quantità della fagione; perche la con- 
fesuente vna volta foia mifura l’antecedente. 

Se |’ antecedente è molteplice della confeguente; 
come per efempio è doppio il binario, e quantità 
della ragione; perche la confeguente mifura due 
volte l’antecedente « 

Se l’antecedente è parte della confeguente; come 
per efempio la metà , mezza vnità cioè è la quan- 
tità della ragione, i perche la confeguente mi- 
fura l’antecedente folo per vna fua metà; 


Parimente fe l’antecedente contiene vna volta; è 
3 


mezzo la confeguente } la quantità della ragione 
eli. 

Et le "antecedente tontienè folo due terze parti 
delle confeguente la quantità è i. 
Ed in fomma la quantità della ragione di A è B è 

come vna frattione Aritmetica A nella quale A. 
viene denominata da È, Mrctia la 
Hora fiano propoftette ragioni AàBs Ca D, È 
ad F. | È 
A B C D po 
A È 
Brann FB 


{ 
Te) 
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AI Bi C 3, D4 E Lit 


i Go Di Hg 


9 


19 
2 


$ 
Moltiplicandofi le tre quantità delletre ragioni frà 
diloro,fitàla quantirà della ragione di G ad H, 
Dicefi, che Gad H hà ragione compofta delle ra» 
gioni A aB,Cà D, EadF. 


Corollario. 
{ta quefte cofe ne feguita , che fe faranno molte 


i - grandezze poftein ordine; la prima all’vltima hd 











ragione compolta della prima alla feconda, del- 
la feconda allaterza; e così ordinatamente fino 
all’vitima| — I 
Siano le prandezze ABCD, A BC D 
Dico , che A à D hà ragio- A B C 
ne compofta di AàBsidi E. € Da 
BiC,diCà D. Piste È 





icli | ABC A 

Perche moltiplicandofi le leda eda 

quantità delle ragieni__ ABC oueto D 

Agadg - A3 Bs A Ds 
3 6 


” id 23 
(e) ” 
33 Quero 


B, C, D fanno vn 
ABC 


prodotto BCD Nel quale MI 
le grandezze intermedie B. Clonoinutili; effeti2 


do le medefime da fe ftefle denominate; e refta= 
A 


noDla prima denominata dall’vItima, che ape 
M 4 pOES 
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punto è la quantità della ragione A è D, 

Dunque A à D hà ragione compofta di A è B, di B 
aC, diCà D, 


Teor. 1. Prop.1I. 


Triangoli, & i parallelogrammi , che banno 
la medefima altezza fono frà di loro, come 


le bafi. 


Itriangoli ABC;ABD; 
& i parallelograme A 
mi EB, BF hanno la 
medefima altezza 


AB. | 
Dico, cheil triangolo A de 
ABC al triangolo O. BDHIK 


ABD,ftà come CB d BD 
Et che il parallelogrammo EB al parallelogrammo 
BF ftà, come CB à BD. 










Preparatione . 
pot.a. Si prolunghi BD in GK. 
pr.3.1 | Si faccia GB molteplice di BC , lecondo 
i . qualfiuoglia moltiplicatione; e fiano le 
fue parti GC, CB. 
pr.3.1 JSì faccia ancora KB molteplice di BD, fee 
| condo qualfiuoglia altra moltiplicatione; 
e fiano le fue parti KI,IH,HD,DB, 


pofl.1, si conducano le rette AG, AH, AI, AK. | 


Din 
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Dimoflratione 


Quante fono le parti egnaliGC, CB; tanti fono i 
triangoli eguali AGC, ACB, Per la prop. 38.1. 

Il triangolo AGB è vgualméte molteplice deltriane 
solo ACB, come la bafe GB della bafe BC. i 

Parimente fi dimoftre rà sche il triangolo AKBeve 
gualmente molteplice del triangolo ABD, come 
la bafe KB della bafe BD, 

Sela bafe GB è maggiore della bafe BK ancora il 
triangolo AGBE maggiore del triangolo ABR: 
fe yguale, vgnale ;fc minore, minore. 

Dunque come CB à BD, così ftà il triangolo ACB 
al triangolo ABD. Per la def.6,5» 

Ma i parallelogrammi £B, BF fono egualmente 
molteplici de i triangol: ABC, ACD, Perlagni 

Dunque come ftà il triangolo ABC altriangolo Ae 
BD, cuero la bafe BC alia bale BD, cosi ftà il pae 
rallelogrammo EB al parallelogrammo BF. Fer 


| la 15. 


Atto 
CRA 


DIAZ 
RARI 


ASS 


iso 


% 
4 











* 

ie da 

dle ARETINO, IL SRI EER SEA (neo STI 
2 \ sue SRI NIE Saito 

" \d 
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Teor. 2. Prop. 2. 


Sì A Lla bafe del triangolo condotta vna pae 
| rallela, taglia i lati in proportione . E | 
quella retta , che taglia i lati del triangolo in 
proportione s è parallela alla bafe. | | 


Nel triangolo ABC, alla bafe BC è A | 
parallela DE, È 
Dico » che AD; à à DB ftà, come AE 
ad EC. 
Preparationee 


B 
pot 1. Si conducano le rette BE, DC, 


| Dimefiratione . 


pr.1.6 I/ADà DE 
pr.j.s | il triangolo ADE al triangolo SUI, 
pr.s.6 . 5 triangolo ADE al triangolo EDC 
AE ad EC. 
fono ragioni eguali i 


| 
pr.381;Itriangoli DBE, DCE fono eguall. 
pr.tt.s lie ADèaDBltà, come AEad EC. 
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Teor. 3. Prop. 3. 


A retta, che diuide l'angolo del triangolo 
+ parti eguali ; divide la bafe in parti pros 
| por tionali frà di loro comei lati attorno all’ans 
\golo. Et la retta che divide la bafe in parti pro- 
| portionali ; come i lati ; è paffa per l’anzolo cone 
\ tenuto da i lati ; lo taglia in parti eguali» 


i Nel triangolo ABC, la retta A- 

| Ddiuide l'angolo BAC in due 
angoli BAD, DAC eguali ;é 
diuide la bale in D, 

| Dico, che BD à DC Rà come 





, 


BA ad AG, É Te 
Preparatione, 
| pr. 31.1. Î Si conduca CE parallela è DA, 
i 2. {Siprolunghi BAinE, 
O | Dimofiratione, 
| pr.s9.1. O Gli angoli ECA, CAD; DAB, CEA (o. 


no eguali, 
pts. [tuaei €; CA, AE fonoeguali; 





4 % de Rana RIMPI SES LISRO OREIOORI: POTRAATO LR e Ar i 
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pr7,5 | /BA ad AC dig 

pr.16 \BA ad AF) fonoragionieguali. | 
BD è DC | 

pr.11:5 | Dubage BDà DC Ità come BA ad AC. | 


2300 Nel triangolo AB ABC la retta AD 
Ml, divide labafein modo, che ! 
I BDà DC fta, come BA ad I 
AC. [ 

Il 

| 








Dimoftratiene . 


BA ad ACa 
pr.r.6 | BD à DC > fono regioni eguali - 
Pr.7.5 (pa ad AEJ 
C, AE fonoeguali, 

(Lisogol DAC 
pr.29.1* \L'angolo ACÉ 
pr.g.1 i’angolo CEA 
pr.zg.L° \L'angolo DAB 
af].t. i Dunque gli angoli DAC, DAB fonoe= 

guall. 






) fono eguali. 








vedo dele e 


eee 
RATA 


ve 
v 
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Teor. 4. Prop. 4» 
Triangoli equiangoli banno proportionali i 
lati, a fono intorno & gli angoli eguali; è 
9n0 dani quei lati, che ji oppongono è gli 


Bic ali. 

I triangoli ABC,DCE fono equiangoli, 
Gli angoli ABC, DUE © 

Gliangoli BCA, CED + fonoeguali. 
Gli angoli BAC,CDE 4 


Dico,ch: ABèIBC ità, co» ii 
meDCàCci. 


ala S2D 
Preparatione . \ PT 
|s pongono le bafi dPR I TA? 
BC, CE in di vi C E 
| rittura; & Icriangoli, e gliangolieguali, 
#  verfo le mede OLA parti, 
pol... lg, prolunghino ilati BAF ,EDE. 


| Dimoflratrone . 
pr.28.1 Perche gli singoli ABGDUE; & gli ansoli 
ACB, DEC fono esualit leretce BAF, 











| CD; 8 leres te EFD.CA fono paraliele, 

d.35.1 AD parailelogrammo. 

\pr.34-1 [lati oppofti AF, CO fono eguali, 

pr.7:s. | BA iCD. 

pri 6 | BA ad 35) fono ragioni eguali. 

| LRGCE 

\pr.16.5.! Dunque permutandofi, AB è BC fla come 
DC à CE. 


Teor. 


te 


Yer " 
di bi SLIRTGIM GIO SETE CEI PORRE FANS SOA STE 1 
\ — ———“@ = cè 
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Tedt.4, Ploparedo 
" E due triansoli bannoilati proportionali s 
S fono equianzoli , & banno eguali quegli an- 
goli, che fono fottefi da i lati bomologi. 


Neitriangoli ABC,DEF; AB A 

à BC [ti come DE ad EF.& 

AC 4 Ch, come HF ad FE, EL\p 
G 





Dico , che i triangoli fono 
equiangoli; & che gli angoli 
C, DFE; &gliangoli A, D_L_ 
{ono eguali» B G 
Preparatione, } 
pr.z3.1 { Allangolo C fi faccia eguale 1° angolo 
(GFR & all’angolo B l’angolo GEC, 


; Dimoftratione . i, 
pr.33,1 * Gliangoli A,G (one eguali; &i triangoli | 
"©. i ABC,G8F fonoequiangoli 

DE ad EF DF ad FE 

1 AB à BC {or à GB 
Pri 4o cl GE adiEF \CF ad FE 
fono ragioni eguali. 
pr.7.8, | DE, GE; fono eguali, 

Di DE, GF fono eguali. 


proS.t | Dunque gliangoli. DFE, GFE, C; & gli 
Î angoli D,GyA fonoeguali,& i triangoli] 


DEE, GFE, AGB fono equiangoli + 
Teor. | 
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Teor. 6, Prop. 6, 

1 E due triangoli bannovn angolo esuale ad 
| . ' o . 

a) vnanzolo,e proportionali quei lati , che fo= 
ino attorno & gli anzoli eguali; fono equianzoli; 6 

. 7° ” È ° Pi 

\ hanno eguali ancora gli altri angoli,a j quali fot= 
N sendono 1lati bomologi. 


IDuetriangoli ABC, DEF hanno glì angoli ABC 
fl DEF eguali, 

dAB è BC; DE ad EF (020 ragioni eguali. 

BD: 0,che i triangoli ABC, DEF fonoequiangoli; e 
1 gliangoli ACB,DEF;X eli ang. A,D fono eguali, 


| Preparatione, 
| pr.zz.1 | Si facciano gli angoli FEG, EFG eguali è 
) gliangoli B, C. 
Dimoftratione, 
pr.3».1 { [triangoli ABC, GEE fono equian oli, 
WPr:3 I SB.sl.EP.a 1 3 
| | AB è BC 6 fonoragioni eguali, 
prg. 6. | (GE ad EF) 
PY:7.5, DE GE fonoesuall, 
| CDE. GF 
\pri4.1, {3 Gliang.l DFE, GPE 
i Gliangah D, G, 
aft.1, Duaguei triangoli ABC, GEE,DEF fono 
equiangoli, & gli angoli C, DFE; & gli 
| angoli A, D fonoegaali, 








fono eguali, 


Laoyod 


il 


| 


Teor, 








di ; Mostre: PENTITO AVRAI - PIERROT e 
\ ei > -- O Biden 
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Teor. 7. Prop. 7. 


O € E due trianzo"i hanno vn angolo eguale ad 
| 1_} "n angolo; ed attorno agli altri angoli i 
1° lati proportionali, © che gli angoli rimanenti 
NA fiano della medefima Jpecies hanno ancora e- 
di guali quegli angoli, attorno i quali fono î lati | 
proportsonali . 





Ne i triangoli ABC, DEF A 
i] gli angoli A, D fonoe- 

ti guali. D"î 

Le ragioni AB è BC, & ! 

DE ad EF fonoegazsti. | 


Gli angoli C, E {ono ambe- G 
due della medefima fpe-B C F | 
cie, acuti, recti souero ot- 
culi. 
Dico, che gliangoli ABC, E fonoeguali. 
Intanza . | 
| 


Gliangoli ABC, E non fono égnali; masi bene gli 
angoli ABG, E, 





SE'S*IO, T93 
Rifpofta » 


| pr.zx.1 [Itrlangoli ABG, DEF faranno equlangolla 
ì pr.4.6. 7 ABà BC,DEad EF, AB aBG faranno 
ragionieguali. 
ì pr.7.g. | BC.BE farannoeguali. 
I pr.;.1.  Gliangoli C,BEC faranno eguali. 
f pr.17.1] Gli angoii C, BGC farenno acuti. 
| Perche l'angolo € é acuto ; ancora l’ango= 
lo Fjel'angolo BGA, che gli è vguale $ 
faranno acuti, 
i E però la BG foura la CA farà due ango« 
li BGA,BGC eguali à dueacuti; cone 
| trola prop.13.1. 
8/3.16, ! Dunquegli angoli ABC, E fono eguali. 


| 
i 
| 
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Teor.8. Prop. 8. 


El triangolo rettangolo, fe dall'angolo ret= 

to tafca la perpendicolare foura la bafe; 

diuide il triangolo in due triangoli fimili fra di 
loro, € fimili è tutto 1 triangolo . 


ABC è triangolo rettangolo. 


Dall’angolo retto A calca la AD A. 
perpendicolare foura BC. 
Dico,che itriangoli ABD ACD,; 
ABC fono fimili, 
B DG 
Dimoftratione . 


pr.z%.I | Perche nelrtiangolo ADB l’angolo D è 
retto, glialtri angoli B.JBAD fono egua= 
lial retto BAC. 
aff.z. |E leuandocommune l’angolo BAD, gli 
angoli rimanenti B, DAC fono eguali. 
Parimente fi dimoftrerà, che gli angoli 
BAD, € fono eguali, 
aff.12. [Gu angoli D fonoretti, e però eguali all” 
angolo BAC. 
Pf.230 1 Î I triangoli ABD, ADB,ABC fono equian= 
oli, 
.46 VE: hanno proportionali i lati attorno è gli 
angoli eguali. 
d,t.6, !Danqnsitriangoli ABD, ADC, ABC [o- 
i no fimili » 
Pro» 





= IA TIA in I 
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SESTO. 
Probl. 1. Prop. 9: 


Ato vna linea retta tagliar la parte pro= 


poffa . 
Data lalinca AB. À 
Propofta la terza parte. 
Bifogna tagliare la AF, che fia la 
terza parte di AB, 


Operatione. 


G 
pofl.t. | Si conduca la retta indefinita AC. 
pof.4. {Sì prenda qualfiuoglia linea retta AD, e fi 
Ppr.3 1 | trafporti tre volte in AD, DE, EC, 
por. |Siconducala retta BG, 
pr:31,1; Si conduca la FD parallela à BC. 
ìl Dico, che AFé laterza parte ci AB. 


| | DimoStratione, 


i 
pria 6 1CDa DA ftèì come BF ad FA. 
pr.18.5 | E componendofi CA ad AD (tà come BA 
Î ad AF. 
AD élaterza parte di AC. 
Dunque AF è la terza parte di AB. 


NG Teor, 





Bse " 
di pini Pte Pan PURE POMIRRE FRESE STIA O OTT 
> \ cgil miittlriincu@_—_—_——_——m— > _ t< ut 

\d 
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Probl. 2. Prop.10. 
E Le due linee rette ‘na delle quali fia di- 
2 uifa; diwidere fimilmente l’altra , 





Date le due rette AB, AC. A 
Sia diuifa AC ne i punti DE. 
Bilogna diuidere fimilmente AB F 

ne ipunti F,G, G 






Operatione + 


G 


poft.r. | Si conducalaretta BC. 
Prog t.1 pa conducano le cette EG, DEF para llella 
à B& 


4 Dico, che AF, FG, GB fono frà di loro 
| come AD, DE, EC. 


| Dimoftratione , 


pr. 6. | AFad FGftà come AD è DE. 
pr.13,5 | E componendofi AGà GF ftà , come AE 
ad ED. 
d6.s. E conuertendofi FGà GA ftì, come DE 
ad EA. 
pr.2.6 + AGà GBità come AE ad EC. 
pr.22.5 | E per l’egualità FG a GB ftà ; come DE 


ad . 
Dunque AF,FG, GB fono frà di loro co- 
ME AD, DE,EC. 


Pro. 




















A A li ma» 


























SESTO, 
Probl. 3. Prop.1r. 


a Ate due linee rette ; trouarla terza pro» 
P portionale. 





| Date due linee rette AB, BD polte A 


in dirittura. | 
Bifogna trouare la terza proportio» 
nale CE. 


Operatione è 


poft. 1. jSi conduca la retta AE, che facci angol® 
* con AD, 

Pr.3.1. | Si faccia la AC eguale à BD. 

poft.1. }Siconduca BC. 

pr.31.1 i Siconducala DE parallela è BC. 
| Dico;che AB à BD ftì,come BD à CE. 


Dimoftratione. 


fi © Reeessoni 


AB BD tà, come AC à CF. 
AC à CE ftà, come BDà CE. —_—__ 
Dunque AB 2 BD ftà,come BD è CE, 


priz.6. 
P':7.:5. 
pr. 


eni 
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| 
Teor. 4. Prop. 12. | 


dii Ate tre linee rette stromar la quarta pro 





1) portionale . | 
LOI Date tre linee rette ABC. Se 
(HI Bifogna trouar la quarta propor» rt 
| tionale HF. 
G 
Operatione . 


posta. ] Si conducanole rette DE,DF, 

Pr.3.1 | Si facciano DG eguale ad A,GE eguale 
B. Di eguale à C, 

poltlr. | Si conducalaGH, 

Pr.31.1, Si conduca EF parallelaà GH, 
| Dico, che A à Bftà come C ad HF, 


Dimofiratione, 







AàB 
si a V (De aGE TA lg ragioni eguali; 
SOR | (EHadHE 







pr. 1.5 Dead hà à Bftà, come CDad HF. 





ear, POT ar 
- ei RO i “vece PER, PO 
OLA EIA ALATI SIA RSI 














SESTO. 
Probl.5. Prop. 13. 


Ate due linee rette; trouar la media proe 
portionale . 


"ourte 000 è 


| Date due linee rette AB, BC po= 
{te in dirittura. 


l  Bilogna trouare la media pro- VR 
portionale BD, l 
A B 


È Operatione; a 


el 


1 pof.3. |Souraildiametro AC fi faccia il femicis> 
È colo ADC. 

| pr.l.1e | Si alzi la perpendicolare BD. 

| Dico, che AB à BD ftà come DB a BC, 


Preparatione , 
i por. +Si conducanolerette AD, DC. 


Dimoftratione 


reno re ene © Sere pera 


| pr31.31 L’angolo ADC € retto. 
| pr.8.6, ‘Itriengoli ABD, BEC fono fimilii — 
| pr-4.6, | Du nque AB à BD fà, come DB BC, 


N 4 Teo 


- 





















LIBRO 
Teor.8. Prop.14. 


Parallelogrammi eguali, & equiangoli banno 
attorno è gli angoli eguali î lati reciproca- | 
mente proportionali . Ed i parallelogrammi e- | 
quiangoli ; sche attorno è gli angoli eguali hanno Sl 
lasi reciprocamente proportionali ; fonoeguali. | 


I parallelogrammi AB, BC fono F A 
eguali, & equiangoli ‘ | 

RISE DB à BE ftà,comc EB 
à BF. 


Preparationes 





Si pongono gli angoli eguali alla cima nel punto B; 
& fi prolunghinoi lati concorrenti AF, CE. 


Dimofiratione . 


pr.r 6. DB è BÈ. 
Ù PETRb FIOGIADTRA AB al parallelo: 
grammo F 
Pr.7.s. | Il parllelosrammo BC al parallelo» 
( grammo FE. ) 
pr.1.6. a à BF, hanno ragioni eguali . 


pr.11,5 | Dunque DB à BE ftà, come GB è BF, 
**—-———Prrrrr_—t0ucomm._ 
I pae 














TE TA 


I 





SESTO. 20I 
f parallelogrammi AB, BC fono equiangoli. 

DB à BE Nè, came GB à BE. 

Dico, che i parallelogrammi AB, BC fonoeguali, 


Dimsoftrazione . 


Il dan ABal parallelo» 


pr.ta6 ( grammo FE. 
| \pB à BE 


GB à BF 
pr.t. 6. IC paralleloorammo BC ‘al parallelo» 
grammo FE. 

hanno ragioni eguali. 
pr.11,5! Il parallelogrammo AB al parallelograme 
mo FE fta, come il parallelogrammo 

| BC al parallelogrammo FE. 
Dungue i patallelogrammi AB;BC fofio 

| eguali. 


61.9. 5. 








dii dest. vati ib init ceri i tte 
\ di = 


- \ 
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Teor. 9. Prop. 15. 


"DI Triangoli eguali, & che banno n’ angolo 
i eguale advn’angola ; banno attorno d gli an - 
goli eguali i lati reciprocamente proportionali ; 
Edi triangoli, che banno vn angolo eguale à 
vn angolo, e attorno 4 gli angoli egualii lati 
er oportionali ; fono eguali. . 


I triangoli ABC, ADE fonoe. 2 
Tn guali, & hanno gli angoli al À 
110° punto A eguali, ) 
di) Dico, che BA ad AE Rd come 
i DA ad AC, 


Preparatione 


[Si pongano gli angoli eguali alla cima nel 
punto À, 
poft.1, |Sl conduca la retta BD, 


[ii | Dimofiratione . 
| pr.1.6 } | BA ad AE. 
il triangolo BDA al triadgolo 205) 
Mi Î pr.7.5 O Il trisogole L'BA al triangolo BAC. 
i di Pr, 1.6 ( DA ad AD, hanno ragioni eguali. 
| Pr.1t.5 Dung ne BA ad AE, ftà come DA ad AC, 


SOSTENERE: 








I triane © 
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| Ittiangoli ABC; ADE hanno gli angoli al DIGA 


csi 


î BA ad AE ftà, come DA ad AC. 





| Dico, cheitriangoli ABC, ADE fono eguali . 


Dimofiratione 


{ /1 triangolo BDAaltriangolo ADE. 
pra.6 | (BA ad 0) 
i |/DA RAC 


pr.1.6 | (1 triangolo BDA altriangolo BAC, 
hanno ragioni eguali . 
pr.11.5 Il triangolo BDA à i triangoli ADE,BAC 
Î hà ragioni eguali » 
Pr.9.5 Dunque i triangoli ADE, ABC fono e« 
guali. 






è ® (0 O ° O ® 
® 4 DE i @ 
a Ai 16 





fr i 
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uil Teor. 11. Prop. 16. 

ni E quattro linee rette fono proportionali; fl | 
(0 rettangolo dell’effreme è vouale al rettane | 
iN golo delle A ata E fe il rettangolo delle effreme è —. 
Ù uguale al rettangolo delle medie le quattiro linee 

' rette fono proportionali ? 


‘garza go no — —— cout=co GO 


ABC, D,E,F fono Met rette Hi ra ti 

Jl rettangolo delle eftreme AB, F è BG. 

11 rettangolo delle medie CD,E È HD. 

Dico, chei rettangoli BG, HD fono eguali « 

"Dimofiratione s 

pr.34.t{Irettangoli BG, HD fono equiangolio 

defa a 6,!1 rettangoli BG. HD hannoilati reciproci, 
i i perche BA è CD, E ad F; cuero HC 

1 ad AG (ano ragloni eguali. 


ki 


pr 14.5° Dongque i retransoli li BG, HD fonoeguali, 

Irettangoli BG.H1) foro -guall. 

| Dico, che AR, CD, E, F fon quattro linee rette 
proportlonali. 








Dimaffratione , | 
pr.t4 6}1 rettangoli BG, HD hanvoi lati recipro» | 
j cieperò ABà CD, HC ad AG,oteo |, 
È ro £ ad F tono ragioni eguali. | 
ì | 


Dunque AB,CD;E;F feno proportionali, | 
Teor, | 
| 





$S-BES.T:O, , 208 
Teor.12. Prop.17. 
E tre linee rette fono proportionali ; il ret. 
tangolo delleeffreme è vzuale al quadrato 
delle media. E fe il rettangolo dell’eftreme è 
uguale al quadrato delle media; letre linee 
ì resse fono proportionali. 


lA D 
«ch DT. A 
T + SA > i 
ì A,B,C [ono proportionali . 
} Dico;che il rettangolo AC è voualeal quadr. di B, 
i! Pieparatione . 
| pr.3.1 [Si faccia D eguale à B. 
i Dimoftratione è 

Pr.76 | A, B, DC fono proportionali , 

pr.166 I rettangoli AC, DB fono eguali. 

dvn. ! Duque il retrà».AC è vguale al quad di B, 


dai ETA Aci den 


Il rettangolo AC è vguale al quadrato dik, 
| Dico, che A, b, € fono proportionali. 
| DimoStratione, 
\ alt, {Irettangoli AC, DBfonoeguali, 
| pr.16 6 Ilati A; B, DC fono preportionali. 
Pr.75 |Danque AB; C fono pioportionali. 


| Pros 











4 ' er ì 

i e ott ii 

© \ 6a Pettranto nare cer Meat ei Lr tata 
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Probl, 6. Prop. 18. 


4 oi ii 
DI Ara vna linea retta, & vna figura retti= 
linea defcriuere fourala data linea una 





i; figura fimile alla figura rettilinea data . 
Ml Data la linea ret- yi: 
| ta AB. E F G 


Data la figura ret 

rilinea CDEF. 

il Bifogna fare la fi | 
Hi sura rettilinea 


ABHG fimileb — CB JA 





alla figura C- 
DEE. 
Operatione 






CDF, FEDE. 


{Sì divida Ja figura CDEE ne { triangoli 
] Scura BA fifaccia l'angolo A eguale al- | 







Ù e ? 2 a 
I langoloC; e l’angolo ABG eguale 
prid3.1. 3 all'angolo CDF. 
Î [| Soura BG fi faccia l'angolo BGH esuale | 
(a 
i 






all'angolo DFE ,el’angolo GBH e- 
| guale all'angolo FDE ; 
i Dico, chele fignre ABHG, CDEF fono | 


fimili, 
Di- 
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Dimoflratione . 


'f eItriangoli EDF, HBG {ouo equiangoli. 
| I triangoli FDC,GBA fono equiangoli. 
prazal Gli angoli E, H, n) 
I Gli angoli CA. [ 
| Gii angoli EDC, HBA, C ono eguali, 
Gliangoli EEG, HGA,Jj 
| CHE ad ED,GHad HB. 
pr.4;6, |EDa DI, ABa8G.|, 
i 3 FD a DC, GBa BA. È OO E 16 
j ) DT è CF, BA ad AGLO BION! Ce 2a 
ED è DC,HB à BA | guali. 


i prat.s CEF ad FO,HG à GAD 


i ti 


gi e: Pe e ch ld 
Rai I TR te ia 
O è; ILA So 0%, LIES 
PELIERISREE PRE 
. . * ® wé »” ovale © 
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Teor.13. Prop.19. 


Triangoli fimili banno ragione duplicata de 
i lati bomologi . | 


{triangoli ABC A 
DEF fono G. D 
mili. 

BC; LF fono lati 
homologi . 

Dico,che i trian» 
golo ABC al È E 
triangolo DEE. B 

Preparatione « 
pr.11.6 | Si faccia come BC ad EF così EF d CE. 
pot. {Si conduca la retta AG, | 
"900 Dimoflratione , | 
pi | dE “e pie. hanno ragioni 
530, ye 7) 9 s 
5y,11,5 | EF à CG,& CA ad FD > eguali. 
pr.15.61 Itriangoli AC&, DFE attorno à gli an- 
goli eguali G, F hannoi lati reciproci, € 
però fono eguali. i 
pr.7.5. | Il triangolo ABC altriangolo DEF. ) 
i (I kriangolo ABC al triangolo ACG. 
pr.1.6. (sc ì CG, hannoragioni eguali. 
“ BC à CG haragione duplicata di BC ad 
ER, 

d.10,5. I Dunqueliltriangolo ABC al triangolo D- 

pro7.5» I EF hàragione duplicata di BL i EE. 

i cor, 


I 
ZITTA Pn 


eee 








ni 








SESTO. 
Teor.14. Prop. 20. 


Poligoni fimili fi dinidono in triangole fimili 

| eguali di numero, &' bomologi 4 ii fuoi Poli= 

goni. Et i poligoni fimili, banne ragione duplicaa 
tadei lati homologi. 


I poligoni fimili \ 
fono ABCDE, A F 


EGHIK, 
Dico, che itrian- R 
goli ABC,EG. 
FH;8: itriango» 
li ACD, FHI, 
& i triangoli C D 
ACE, FIK fo= 
no fimili. 
Cheil namero dei triangoli ARC, ACD, ADE è 
vguale al numero dei triangoli FGH, PHI,FIK, 
Chei triangoli ABC ad FGH,ACD ad FHI,ADE 
ad FIK, & il poligono ABCDE al polisono FG- 
HIK hanno ragioni eguali. 
Che il poligono AECDE al poligoha FGHIK hà 
ragione duplicata di AB ad FG, 






Dimofiratione. 
d.1-6, 1 Gliangoli B,G fono eguali,&i lati ABè 
| B BC, FG è GH hanno ragioni eguali. 

Q Dun 


























° 
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Pra6.6, Dun- 
Ei Î A La 
triango, . | 
jli ARC.B G K 
Lino i 
ono fi- i 
mili. Ti I 
C D 


Parime- 
te fi di. 
moftrerà, che itriangoli AED, FKI fo- 
no fimili. 
pr.4.6. 1 AC è CB, FH ad HG.a L dI, 
def:16. | CB è CD. GH ad HL 6 SERRREREAS, 
pr.x2.5 |AC à CD, FH ad Hi.j o 8995. 
Parimente fi dimoftrerì, che AD è DC, 
FI ad IH hanno ragioni. 


pr.6.6. } Dunque itriangoli ACD,FHI fono fimili. 


d.1.6, tInumeridegli angoli, &dei lati delle fi- 
} gurefimili fono eguali, e leuandoil bi- 
] natio d'ogni banda i numeri, cherelta- 
| no fonoegualie 
aff- 3. | Dunque il numero de i triangoli ABC, 
| ACD, ADE è vguale al numero de i 
triangoliad FGH,FHI, FIK, 
pr. 196 |Itriangoli ABC ad FGH, ACD ad FHI, 
ADE ad FIK hanno ragioni duplicate 
di AB ad EG di AC ad FH di AD ad 
FI, che fono tagioni frà di loro eguali. 
praiz.5 | Puoque il polizono ABC DE al poligo= 












no FGHIK hà ragione duplicata di AB | 


i ad FG. 
Dun- 

















SESTO. 2II 
| d.1t.5. | Dunque i triangoli fono homologi è i 
fuoi poligoni. 


Teor. 15. Prop. 15. 


{ E figure , che fono fimili alla medefima fono 
fimili frà di loro . 


Le figure A;B fono fimili alla me- 
detima figura C, 
Dico, che le figure A, B fono fi- | 


mili frà di loro. È 
Dimoftratione . B 


d.1.6 | Gli angoli della figura A fono eguali à gli 
; angolidella figura Cadvnoadvno. 

d.1,6. |Parimente gli angoli della figura B fono 
| eguali à gli angoli della medefima figura 

C advno ad vno, 

aff. 1. I Gli angoli della figura A fonoeguali à gli 
! angolidella figura Bad vno adjvno., 

pr.4.6. | Dunquele figure A, B fono fimili, 
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‘Teor. 16. Prop. 12.! 
E quattro linee rette fono proportionali ; an» 
cora 1 rettilinei fimili, e fimilmente poffi fon 
ra di quelle fono proportionali. E fe i rettilinei fi- 
mili , e fimilmente pofti foura quatero linee fono 
proportionali sancora le quattro linee fono pro- 
portionali . 


AB, CD, EF, GH fono quattro retti proportionali. 
Le figure IK 


fono fimili. 
Le fisure LLO /1 R L 
fono fimili, £ Ia #4 


Dico , chele 
figure I,K,O fono praportionali, 
Dimofiratione . 
pr.20,6 I a K hà ragione duplicata di AB è CD. 
d7,7- AB è CD hà la medefima ragione , che 
| EFìGH, 

pr.11.5 [I à K haragione duplicata di EF è GH, 
pr.20,6 ; EL ad O hàragione duplicata di EF è GH, 
pra s I Dunque I, K, L, O fono proportionali. 


I, K; L; O fono proportionali. », AO 
Dico, che AB, CD, EF, GH (ono preportionali . 
Dimsoftratione, k 
pr.20,6 {1 & K hà ragione duplicata di AB è CD. 
d.7e50 qI à K hà la medefima ragione, che L'ad O. 
pr.11 5 : Lad O hàragione duplicata di AB à CD. 
pr20,6  Lad Ohè ragione duplicata di EF è GH. 
80 






























SESTO, 
ì pr.11.$ $ Dunque AB, CD; EF, GH fono VEDANO 
tionali. 


Teor.17. Prop.23. 


Parallelogrammi equiangoli hanno la va- 
gione compofta de $ lati . 


| AC; CFlionoi parallelogrammie- 4° 

quiangoli. { 

| Dico, che ACà CFhàla ragione 

compofia di due razioni BC è 
CG,e DC ICE. 






Preparazione, El 

pr.23.1 i Sicompongano gli eguali angoli dei pa- 

poft.3. ralletogrammi alla cima nel punto C; 8 
fiprolonghino i lati AD, FG in H, 


Dimoftratione. 
def.1. I CHè patallelogrammo. 
d.5,6, ACàCP hàla ragione compofta di due 
ragioni ACà CH, & diCHiìCF. 
pr.1.6, | AC à CH hà la medefima ragione di BC. 
CS. 


pr.1.6 Ich Ir, CF hà la medefima ragione diDCi 
d.5.6. eso AC a CF hàla ragione compolta 


| di due ragioni BC è CG, & DC è CE, 
O 3 Teo» 


» da 4 % 





" È 
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Teor.18. Prop. 24. 
N ogni parallelogrammo,quei parallelogram- 
bi mi, che fono attorno al diametro fono fimili 
à tutto il parallelogrammo, e fono ancora fimili 
frà di loro . | 
Nel parallelogrammo DB attore AE B 
noaldiametto AC itanno de- 
fcritti i parallelogrammi GE, 
KH. 
ii Dico, che i parallelogrammi GE, 
Hi) KH, DB fono fimili frà di lo. {__ 


Dimofiratione, 
01,29. | Gliangoli AEF,B, FFIC fonoeguali. 
pr.a.6 i Le ragioni AEad EF, ABà BC, FH ad 
| HC fono le medefime. 








pr,6.6 | I triangoli AEF,ABC, FHC fono fimili. | 
q Parimente fi dimoftrerà , che i triangoli | 
| AGEF,ADC,FKC fono fimili. 

all.2. Gli angoli EFG,BCD, HCK fono eguali. 
Pr.4.6 Ki lati EF, FA, FG fonoin proportione or= | 

dinata come ilati BC,CA, GD,& come 

i lati Hc, CF, CK, 

pr.22.5 E per l’egualità le ragioni EF ad FG.BC | 
à CD, HC è CKlono le medefime. | 
pr.24.1 | Parimente fi dimoftrerà,che gli altri ango» 
| lidei parallelogrammi GE,DC,KH foe | 

no eguali , &che ilati attorno à glian= 

goli eguali fono proportiotiali Pa 
Ut= 
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d.1,6. { Dunquei parallelogrammi GE,KH, DB 
fono fimili frà di loro, 


Probl.7. Prop. 25. 
DD Ati due vettilinei far vn rettilineo fimile 


ad vno di loro , all’altro eguale . 


ea E 
Dati dae rettilinei ABC, D, ( | 
Bifogna fare il rettilineo GKH fimile ad ABC, & ee 
euale dà D. 
Operatione , 


pr.45.1 Si applichi à BCil rettangolo BE eguale 
alrettilineo ABC. 
pr.4;.1 I si applichià CE il rettangolo EF eguale 
al rettilineo D. 
pr.13.6| Trà BC, CF fitroui la media proportio= 
| naleGH. 
pr.18.6 | Soura GH fi defcriua vn rettilineo fimile 
j alrettilineo ABC,in modo,che BC.GFi 
Î fiano i lati homologi » 
Dico, che il rettilineo KGHè vguale 23 
| rettilinco D. i 
O 4 Ea 











Dimoftratione. 









7 pr.20,6 | ABC è a KGH hà ragione duplicata dellati 
Wi hemologi BC a GH. 
d.I0,I [sca à CF hà ragione duplicata di BC a 
GH, 


ABC à KGHa 
pr.11.5 (ecacF. î hanno le medefime r2= 
pr.1.6 | BE ad EF, gioni, 
pr.7z:5s. iVABCàaD. | 
pr.9.s ] Dunque KGH, D fono eguali. 


sere enter 
ARIA 


Sw 


















| Del parallelogrammo BD fileui 
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Teor.19. Prop. 26. 


E.da ‘vn parallelogrammo fi lena vn paral- 

lelogrammo fimile al tutto, & che hà vn an- 
golo commune col tutto; bà ancora il diametro 
commune col tutto è 


il parallelogrammo KG fimi- 
le altutto,& che hà l’ angolo 
al punto A commune, 

Dico, cheil diametro AH nel 
diametro AC. 





Inffanza. 


24 
pone AH in AC; mail punto :H è 'fuord di AC; 


Preparatione: i 
pof.a. [Si prolungherà GH fino che concorra cal 
diametro AC;,in F. 
pr.31.1 | Si condurrà la FE parallelaà BC. 
Rifpofta:, 
pr.24.6 EG è parallelogrammo fimile è BD. 
Ur,21, clEG, KG faranno patallelogrammi fimilt:* ° 
d, 1.6, | Le ragioni GA' ad AK, GA ad AE fd 
ranno eguali. 
pr.9.5. ; AX, AE faranno eguali contro af. 9+ 
aff,16. l Dtque il diametro AH è pel diametro AC 
O 5 Teor. 








LA 
di pigai. > poi NE o eee N e) POI LEPRI NOTAI “DI PRO AVE, e. L'ITSO nd. ° 
Va sei 
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Teor. 20. Prop. 27. 


Ei parallelorrammi, che S applicano ad 

ya medefima linea retta, & che manca 

no di parallelogrammi fimili il più grande di 

sutti, e quello, che ftà foura la metà della linea, 
#5 è fimile al fuo mancamento. 


Mi Nella ‘prima fi- 
SLA gura fiappli» 
si # canoad AB i 
dl Ig 
| che mancano 
de i parallelo. ADG BL 
gremmi ‘LB, EB fimili frà di lerò é 
AL îtà foura AC, che è la metà di AB, &é fimile 
al fuo mancamento LB. 
Dico, che AL è maggiore di AE, 








MOZr 


Dimofiratione . 
pr.26.6 IR parallelogrammi LB, EB fono attorno 
al medel imo diametro. 
Praz. i li compimenti DL, LF fono eguali, 
PL.34.I TÀ LE fono parallelogrammi eguali * 
2.9. è maggiore di KE, 
aff.1. DL e è maggiore di KE, 
Pa. | Dunque AL é maggiore di AB, 


Raratrea zio pre: 








Nella 
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Nella feconda figura fi applicano ad ABÎ paralle. 
lostammi AD, AF, che mancano de i parallelo» 
grammi CE, KH fimili frà di loro, 

AP (tì (cura AC,che è la metà di AB, & è fimile al 
fuo mancamento CE, 

Dico, che AD é maggiore di AF. 


Disgefiratione . 


pr.26.6 | I patallelogrammi CE, KH fono attorno 
al medefimo diametro DB. 

pt:34.1{GD é vgualeà DH. 

aft,9. { DH è maggiore di FE. 

pr.43.1: GD é maggiore di FE. 

agi. +GDèé vgualedi CF, 

affiz. | Dunque AD è maggiore di AF. 


O Cd e ® DO 
DIRE 
> , DI ch A po) DIS di . 
CdA VC) Ai Ari DI 9, GO, 
DA 35 PPS ; 











® 
"i È AA, pe i A É & 
fi 4 [o a # LE IONE REROS PLS: SACRPRO NT n 
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Probl. 8. Prop. 28. 





i Nefta vna linearetta nrettilineo, & vn 
B_/ parallelogrammo, applicare alla data li- 
ul nea vetta n parallelogrammo eguale al dato 
rettilineo, e mancante d'uno parallelogrammo fi- 
mile al parallelogrammo dato. Ma bifogna,che il 
dato rettilineo nun fia maggiore del paralleli2 
grammo, che fi applica alla metà della linca dam 
di sa, © è fimile al parallelogrammo dato » 





Data la retta AB, 

Dato if rettilineo C. 

Dato! parallelogrammo Di 

EB Gala metà di AB, 

EF fia il parallelogrammo, che fi applica ad EB, & 
éfmilc i D, 

Non fia la figura C maggiore del parallelogrammo | 

Bi» 


nd ® 
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Bifogna applicare ad AB i! parallelogrammo AP e- 
guate à C,chemanca del parellelogrammo RS 
fimile è D, 


Operatione è 


732526 jSi faccia {l parallelogrammo NI, fimile è 
D, cuero ad FE, & eguale all’ecceflo di 
FE foura C. 
I Si faccia il parallelogrammo OX equilate» 
ro al parallelogrammo MK, che però è 
i vpgualead MK;efimilead FE,&hàil. 
diametro GP (oura il diametro GB, 
pr.26,6 { Si prolunghino i lati RPT, OPS. 
pofi.z. | Dico, cheil parallelogrammo AP è vgua= 
le à C, 


| 


Dimsofiratione + 


RS, OX, MX, Diono fimili frà di loro, 
j Dunque RS, D fono fimili. 

OX, MX fono eguali frà di loro. 
MX, C fono eguali ad FE. 
af]-2e |Ox, C fono eguali ad FE. È 
s(7.3. he rimanenti parallelogrammi OR, BA 

fono eguali è C. 

pre43z.1 | OR è vguale à PE, 
pr.34.1|BXeévgualeà XA; 
4.2. *OR,BX fono eguali ad AP. 
afî,:. | Dunque C è vguale ad AP. 


pr.,21,6 
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Probl. 9. Prop. 29. 


® Ata vna linea retta, vnrettilineo,& va 
8 parallelocrammo; VO slice alla data 
linea retta un parallelogrammo eguale al da- 
to rettilineo, edeccedente d’vn parallelogram- 
mo fimile Vere ft . 


PIREO] N 


Daca ia retta AR, 

Dato il rettilineo C. 

Dato il parallelogrammo D, 

Bifogna applicare ad ABIl parallelogrammo AX 
esuale al rettilineo C , eccedente del parallelo» 
grammo GDfimile è D. 








Operattone, 
fr.10,3 o diuida AB in due parti eguali nel pun= 
to E, 

pr.18.1 | Soura BE fi faccia il parallelogrammoLE, 
 fimileà D. 

pr.as TR faccia il parallelogrammo ZK eguale 

alla fomma del parallelogrammo LE,& 

del rettilineo C; e fimile d D. ù; 
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pr.13.6 [Si feccia il paral!elogrammo MN equilate= 
ro,eguale,e fimile al parallelogramo ZK 
po.2. I si prolunghino le rette ABG,LBD. 
| Dico, che C è vguale ad AX, 
| Eche GDé fimile à D, 
Dimoftratione. —— 
pr.24.6: GD,LE,MN,ZK,D fono fimili. 
pr.21.6 | Dunque GDè fimileà D. 
I MN è vgualealla fomma di LE, C, 
aB.3. | MB, GD, DE fono eguali à €, 
pr.43.1 MBé vpualeà BN. 
pr.34.1! DE é vguale ad NA. 
aff.vn. 1 MB, GD, DE è vguale ad AX, 
aff.E. | Dunque C è vyguale ad AX. 


Probl. 10. Prop. 30. 


D Ata vna linea retta terminata ; sagliaria 


fecondo l'effrema , e media ragione . 
Dara la retta linea terminata A Co BR 
Bifogna tagliarla in €, fecon- 
do l’eftrema, e media ragione. 


Operatione, 
frar1.2 | Si diuida AB nel puto Cin modo;che il rete 
tang. ABC fia eguale al quadrato AC, 
Dimoffratione. 
pr.17.6} BA, AC, CB fono proportionali, 
d,3,6 |! Dunque BAè@diuifa inC fecondo l’eNtre- 
| ma, e media ragione, 
| Teo» 








LIBRO 














Teor. 21. Prop.31. 


dd E da ilati del triangolo rettangolo, fi fan- 
90 > notre figure fimilis lu figura dell'ipoteny» 
dt fa è oguale all altre. 


Il triangolo rettangolo è ABC, 

P? ipotenufa è BC. 

Dico, che la figura rettilinea, 
che ti fà da BC è vguale alle 
figure rettifinee fimili, che fi 
fanno dai lati AB, AC, 





Dimofratione . 


pr.22.6. 11 quadrato di AB al quadrato di BC,& 12 
figura di AB alla figura di BC hanno le 
Î medefime ragioni , 
pr.tr.6 | Il quadrato di AC al quadrato di BC,& la 
= figura di ACalla figura di BC hannole 
medefime ragioni, 
PY.24:5 | 1 quadrati di AB,AC al quadrato di BC,& 
le figure di AB, AC alla figara di BC 
I hannole medefime tagioni. o 
Èr.47.1 I quadrati di AB, A Cfono eguali al qua= 
drato di BC, | 
Dunque le figure di AB, AC fonoeguali | 
| allafiguradiBC. 
Teor. 








SESSI O, 
Teor. 22. Prop. 32. 


S E due triangoli banno i lati proportionali e 
fono compofti ad vn ungoloin modo, che i 
ati bomologi fiano paralleli ; gli altri lati fono 
in dirittura, 


Ne vieriingoli ABC, DCE i lati n 


proportionali fono CA, AB, 
ED, DC. 


Ilati homologi AC, DE fono pa- 
raileli, 

Etilati homologi AB, DC fono 
paralieli, 


Dico,che i lati BCE fono in diri. B 
tura nella medefima linea retta, 


Dimoftratione . 


| pr.29. 1 | Gli angoli B, DCE fono eguali, 
preso. ‘ Gli angol i A, ACD, D fono eguali, 
pres. | Itriangoli ABC; DEE fono fimili. 
pr.29.1 : Gli angoli B. DCR | ‘ono eguali à due retti. 
aff.L. {Gli angoli DUE, DCB fono eguali à due 
recti, 


prag.i ini BCE è vna linea retta, 








di dee i 
ii te ce riti sdlel'orinict e Dbetarievio tà , 
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“Teogtae Prop. 23. 
El E i circoli eguali £ cli angoli 4 i centri fono, 
i come gli archi fottefi ft, così ancora fono gli 
iui angoli alle circonferenze; © li fettori , che fono è 
4.0 i centri. 


mi ABG, DEF fono circoli eguali, 

ii GC, EHF fono angoli à i centri, 

BAC,; EDF fono angoli alle circonferenze, 

BGC, EHF fono fettori. 

| Dico,che l’angolo BGC all'angolo EHF ftà,come 

di l'arco BC all’ 

(UU Mt 10 

{PI Chel ‘angolo BAC 
all'angole EAF. 
ità come l’ar 
co BC all’ar. 
co EF. 

E che il fettore - 
BGC al fettore EGE [tà come LA BC all” 
atco EF. 





Preparatione, 
Si faccia l'arco BCKI, molteplice dell’arco BC, fe» 
condo qualfiuogiia moltiplicatione s& |’ arco 
‘ EBMN molteplice dell’arco . 
Sia EF fecondo qualfiuoglia altra moltiplicatione, 
conducano le rette GK, GL, HM, HN, | 
Di ol Dimoftratione . | 
Ki Quanti foue gli archi eguali BC, CK, KL tanti fono 
gli angoli eguali BCG, CGX, KGL, & quanti | 


fc no 











È 


| 


| 
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fono gli archi eguali EF, FM, MN tanti fono gli 
angoli eguali EHF, FHM, MHN. 7. 

L'arco BUKL, & i’angolo BGL tono egualmente 
molteplici dell'arco BC, & dell'angolo BGC, 

L'arco EFMN, & l'angolo EHN fonaegualmeate 
molteplici dell'arco, EF, & dell'angolo EHF, 

Se arco BUOKL é maggiore dell’arco EFMN, anco- 
ra l’angoto BGL è maggiore dell'angolo EHN;fe 
vguale, vguale; fe minore, minore: per ia prop. 3. 

Dunque comel’arco BC all’arco Ebcosi ffà l'an» 
golo BGC all’angolo EHE: perla det.6, s. 

Corme l'angolo BGC all'angolo BAG così Ita l’an- 
golo EHF all'angolo EDE. 

Dunque permutandoli come l’angolo BGC all’ane 
golo EHF, cioè come l’arco BC all'arco EF co- 
sì ità l'angelo BAC all’angolo EDF, 

Quanti foso gli archi eguali BC,K,CKL;tanti fono 
i fettori congruenti ed eguali BGC,CGK,KGLj;e 
quanti fono gli archiega. EF,FM,MN, tanti fono 
i fettori congruenti ed eguali EHF,FHM,MHN, 

L’ arco BULL, 8 ilfettore BGL fono egualmente 
molteplici deli’arco BC, & del fettore B&C. 

L’arco EEN, &:il {ettore EHN fono egualmente 

molteplici dell’arco EF, & del fertore EHF, 

Se l'arco BCL è maggiore dell'arco EFN, anche 
il ettore BGL è maggiote del fettore EHN; fe 
vguale, vguale; fe minore, minore. 

Dunque come l’arco BU all'arco EF. così (tà il fer- 
tore BGC al fettore EHF: perla def, 6.5, 


Il Fine del Libro Seflo. 





a ii pan î Tec = 
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